HNneannu pauyHap
1. Jlate cy Tpu 6rnok—1eme penom nporpama Py, Py, Ps.
nporpam P nporpam P, nporpam P;

: 5.=0

r :=r,

I,=0,
A L PR B fedei]
¢ I
1-3: =I‘«,+]
Ii=n+] Ii=T+] T
KRAJ KRAJ KRAJ

Oppenntu 3aBpiIHy KOH(MUTYpAIH]y, YKOIUKO TIOCTOjH, HAKOH H3padyyHaBama 1o
nporpamy P; (i=1,2,3) 3a moueTHy KOHpHUTYparmjy

R, R, R, Ry Rs
L s | 2 [ o [ o [ o [ 0

VYKOIMKO ce u3padyHaBame [0 HEKOM ITporpamMy HHUKaJIa He 3aBpIIaBa 3a 337aTy MOYETHY
KoH(purypammjy, y onropapajyha mospa ynucaTu 3HaK X.

Oozoeopu.
3aBpiHa KOH(UTypalnyja u3padyHaBama 1o mnporpamy P je

R, R, R; Ry Rs

3aBpirHa KoH(UTYpanyja u3padyHaBama 1o nporpamy P je

R, R, R; R, Rs

3aBpirHa KoH(UTYpanyja u3padyHaBama o nporpamy P je



Rl R2 R3 R4 RS

2. a) HanucaTtu porpam P (3a uneannu pauyHap) Kome oAronapa cienehu aujarpam —

OJIOK 1IeMa.

Oozosop. Tlporpam P je cnenehu Hu3
UHCTPYKIH]ja:

START

da

hi=0+]

I:=I3+]

!

I'l : :I'3

0) YTBpauTe 1a ce u3padyHaBame Ha UACAITHOM padyHapy Mo mporpamy P 3aBpiiaBa 3a
MOYeTHY KOH(HUTypamnujy:

Rk R Ry Ry R ..
L s [ 2 [ o [ o | 0o [ o |

U OJIpENIUTH casip>kaj peructpa R; y 3aBpiiHoj KOHPUTypalyju.
Oozosop. Canpxaj peructpa Ry je .

B) HaBectn, ykonmko noctoju, 6ap jeaHy modeTHy KoH(pUTrypanujy 3a Kojy ce
U3padyHaBamke Ha UICATTHOM padyHapy o mporpamy P He 3aBpmiaBa. (YKOJIHKO He
MMOCTOjW OBAaKBa MOYEeTHA KOH(PUTYpallrja y pa3Ha mojba Tabesne ynucaT 3HaK X.)

R1 R2 R3 R4 RS

0ozo60p.



3. a) Harmucatu nporpam P (3a nneasnu pauynap) koMme oaroBapa cienehu nujarpam —

START Oozosop. Tlporpam P je cnenehu Hu3

WHCTPYKIIHja:

0JIOK 1IEMa.

rl:=rl+1

I'3;=I‘3-§—1

&

0) Heka je f pyHKuHMja Koja mpupoAHOM Opojy X 10/eJbyje IpUpoaaH Opoj Koju je
cazpikaj peructpa R; y 3aBpirHoj KoHpHUrypaluju u3padyHaBama 1o nporpamy P Ha

UJCATHOM padyHapy 3a moueTHy KoHpurypamnujy (x, 0, 0, 0, 0, ...).

Onpenutu f(1), f(2), f(3), f(4), AT1).
Oozosopu. f(1)= , Q)= , )= , A=, f7)=__ .

B) Onpenutu caapikaj peructpa R; y 3aBpirHoj KoH(GUTYpaluju pU W3padyHaBamky Ha UICATHOM
padyHapy no niporpamy F 3a nare nmodetHe koHdpurypamuje. YKoIuKo ce oaroapajyhe

HU3pavyyHaBamkhC HC 3aBplllaBa HA MECTO Hpe,[[BI/IheHO 3a OITOBOP YIIMCATH 3HAK X.

R R, R; R4 Rs
s [ 2 o[ o o o]
Oocosop. Caapxaj peructpa Ry je
R, R, R; Ry R;s
s | 2 | 3 [ o [ 0o [ 0o |

Oocosop. Caapxaj peructpa Ry je

r) HaBsectu, ykonuko nmoctoju, 6ap jeaHy moueTHy KOHGUTYpalujy 3a Kojy ce
u3pavyHaBame Ha UACATHOM padyHapy o mporpamy P He 3aBpuiaBa. (YKOJIHMKO He
MIOCTOjM OBAaKBa IMOYETHA KOH(UTypalja y npa3Ha 1nosba Tabesne ynucaTH 3HaK X.)




4. a) Harmucatu nporpam P (3a naeasinu pauynap) koMme oaroBapa cienehu qujarpam —

0JIOK IIeMa.
START Ooczosop. Tlporpam P je cnenehu Hu3
WHCTPYKIIHja:
Li=T;+]
Crt >
o
I‘Z::I'Z-H ]‘1::0
[
Iy =T3+1

KRAJ

oy L
il
—

0) Heka je f dbynkumja koja mpupoaHOM Opojy X 10/esbyje IpupoaaH Opoj Koju je
caapikaj peructpa R; y 3aBpirHoj koHbUTypaldju u3padyHaBama 1o nporpamy P Ha
UJealHOM padyyHapy 3a moueTHy KoHpurypamujy (x, 0, 0, 0, 0, ...).

Onpemuru f(1), A2), f(3), f(4), (47), (74)
Qocosopu. (1=, 2=, f3=___, b=, f(4=__ , f04)=__ .

5. CacraButu OIIOK-1IIEMY M HAITMCATH MPOTPaM 3a H3PAuyHABAKHE BPEIHOCTH JTATUX
GyHKIMja Ha UICATHOM padyHapy.

a) flx,y,z)=min{x,y,z}; m) flx.y,z)=x — yl;
El, rgy IJ., ¥my
0) flx,y)=10. x> ¥, b) flx,y)=10, ¥ =y,

&
= ¥ fenapan

zr
& Je Henapan

e) f(x){ HEZeDIHIITaHE, :

E.\r -V XRY
B) flxy=t 0. ¥=¥

i .\'.- — -1|-', .t- z }-
r) fix,y)=\ HeaeduHpCaRD, ¥ < ¥ \

m)f(X):[E ;



Cyncrurynuja

6. Heka je f pyHKIMja KOja mapy MPUPOTHUX
Opojera (x,y) moaesbyje mpupoaad Opoj Koju
je canmpikaj peructpa R; y 3aBpirHoj
KOH(pUryparuju uzpadyHaBama mpu
MOYeTHO] KoHpurypammju (x,,0,0,0,...) o
porpamy JaToM OJIOK-IIIEMOM ca JECHE
CTpaHe.

Hanwmcatu nporpam xoju u3padyHaBa BpeJHOCTH cienehux yHkmja
a) g(x,y)=2f(x,y); B) k(x,y,2)=f(x.y)(y.2);

[# =3 D) 106, 2) =) H,2).
6) h(xy)=L O fixyi =3,

7. Hanmucatu nporpam 3a u3padyHaBame BPEAHOCTH NaTUX (DYHKIIM]ja HA UICATTHOM padyyHapy.

a) j(x,y)z“‘r!: - ; B) f(x,y)ZE] +[l,
0) f(x)z2 [%], r) f(x,y)=[%] .
Pexyp3uja

8. Harmncatu nmporpam 3a u3padyHaBame BpeIHOCTH cienehux GpyHkirja neyuHUCaHnX
PEKYP3HjOM.

a) f(0)=3, fix+1)=2fx)+1; 0) f(x,0)=x+1, flx y+1)=fx,y)+1.

9. Jlokazatu Jja Cy u3padyHJpuBe cienehe pyHkmuje:

CCTATAR NPl ARAGHY Fed Xy m 0 Lo
a) r(x,y)=% Vs xm0; B)div(ry)= E& PIA@ nHaue ;

EH‘Q.‘IFHHI!H‘ NpW Jemeh)y VOAX, xm 0 EL x fe npoeT dpaj
0) q(x,y)= . w0 r)px)= (0 HHave

10. [loka3atu na cy u3padyHJbuBe cienehe QyHKmje:

a) D:N—>N, D(0)=1, D(x)=,,6poj nenmunana 6poja x*, x>0;

0) P:N—N, P(0)=0, P(x)=,,x-Tu (1o BenuuuHu) poct 6poj*, x>0.
11. Hammmcatu mporpam Koju u3padyHaBa BPEAHOCTH (PYHKIIH]E

f(x)=,,Hajmamu mapaH O6poj koju je Behu o x*,



a 3aTHM M MIPOTpaM KOjH U3padyHaBa BPEIHOCTH (DyHKITH]je

FE)=R0)HA L)+ +x).

12. TIpaBu nenuonyn HEKOT Opoja Cy CBH JEIHOIM TOI Opoja pasIMuuTH O] Bbera camor. Tako,
npasu aenuoiy 0poja 6 cy 1,2 u 3. Ha npumep, 6poj 6 je caBpiieH 6poj. 3aucta, npaBu JETHOLH
opoja 6 cy 1,2 u 3, nma je 6 caspiueH jep je 6=1+2+3. Cnenchu caspiien 6poj je 28, 3aTo 1mTo je
1+2+4+7+14=28.

JlokazaTu J1a je CKyn caBpIleHHX OpojeBa U3padyHIbUB.
Munumuszaumja

13. Hexka je f dyHkmja xoja napy
npupoaHux OpojeBa (x,)) Aoaesbyje
pHUpoaH Opoj KOju je caaprxaj peructpa R,
y 3aBpIIHOj KOH(UTYpalnju U3padyyHaBamba
MIpH MOYETHO] KoHUrypanuju (x,y,0,0,0,...)
0 TIPOTpaMy JaToM OJIOK-IIIEMOM Ca JECHE
CTpaHe.

Hexka je h(x)=py(f(x,y)=0).

a) Ozmpenu 4(0), A(1), h(2).
0) Harmmucatu nporpam koju u3padyHaBa BpeIHOCTH QYHKITH]E /.

14. a) HanmucaTtu nporpam koju n3pauyHaBa BpeaHocT pynkuuje f(x)=py(2x — y=0). la mu je

Sx)=2x?

0) Hanucatu mporpam koju u3padyHaBa BpeaHocTu ¢pyHkuuje f{x)=py(x — 2y=0). [la au je

fx= 3.



