VEKTORSKA ALGEBRA
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1. U paralelogramu ABCD dato je AB = i AD = b . lIzraziti pomoéu @ i b vektore
M A MB B, M MC'i MD gde je M presek dijagonala paralelograma.

9. Tri vektora AB =
duzi pomou vektora

<, BC=71iCA=b sustranice trougla ABC. Izraziti vektore tezignih
a’, b i ¢ idokazati da oni obrazuju trougao.

3. _N}ekaﬂ> M i N sredine stranica AB i CD cetvorougla ABCD. Dokazati da je MN =
%(AD + BC).
4. Datje pravilni sestougao ABCDEF sa centrom u tacki O.
— .. == —
(a) Izraziti vektore AB AC AD AE i AF pomocu Vektora OB=ad1BC=b.
J

R

(b) Pokazati da vazi MA + MEB + MC + MD + ME + MF = 6MO, gde je M proizvoljna
tacka prostora.

—  —  — —
5. Ako je T teziSte trougla ABC dokazati da vazi TA+TB+TC = 0.

6. U jednakokrakom trapezu OACB je /ZBOA = 60°, OB = BC = CA =2,M, N, P su srediSta
—_— — 3 —— —— —
stranica BC, AC' 1 OA. lzraziti vektore AC,OM,ON, MN,PM i NP preko jedini¢nih vektora
—  ——
m i vektora OA i OB.

7. Dokazati da se dijagonale paralelograma polove.
— — — — —
8. U paralelogramu ABCD nadi tacku S takvu da vazi SA+SB+ SC+SD = 0.

. e - == — . . L = 1753 . = 1 =R
9. Dati su vektori OB = "a’, OD = b itatke M i N takve da je OM = 0B i ON = 50D.
Nai O—)X , gde je X presek duzi M N sa dijagonalom OC' paralelograma O BC'D konstruisanog nad
tim vektorimA.

10. Neka je tacka E presek simetrale ugla ZBAC i stranice BC u trouglu ABC. Neka je
— — — — —
s = AE. Pokazati da je 5" = 55 b + 52, gde je @ = AB, b = AC.

SKALARNI PROIZVOD VEKTORA

— —
1. Za date jedini¢ne vektore @, b i ¢ koji zadovoljavaju uslov @ + b + ¢ = 0 izracunati
- Y =, = —
S=7a-b+b-¢c+7C- a.
2. Dokazati da je svaki periferijski ugao nad pre¢nikom prav.

« . o .. = . . . 3 —
3. Izracunati duzinu d dijagonale OD paralelepipeda konstruisanog nad vektorima OA = @,

=3 T A — v . . . . .
OB =b, OC = ¢, pri ¢emu su dati uglovi ZBOC = o, LCOA =3, ZAOB = « izmedju njih.

4. Odrediti ugao izmedju vektora @ i b koji zadovoljavaju uslove :
— — — —
a—-b)L(ad+b)i(a—-2b)L(2a+ D).

. — - . . . . .
5. Vektori @1 b grade ugao o = 7/6. Ako je| @ |=+3, | b |=1, izracunati ugao izmedju
- —> =
Piqggdeje p="a+ b, —a-.
6. Izracunati intenzitet vektora 7 = @ — 2 b ako je | @ |=| b =1, £(a@, ?) = 60°.
7. Izra¢unati ugao izmedju vektora @ = m + 27 i b = —m + 7 ako je|m |=| W |=2i

Z(m, ) = 120°.



8. Izracunati skalarni proizvod vektora @ = 27 —3kib =1q + 7) + ¥ i njihove intenzitete.
—_— = —
9. Pokazati da su vektori @ =3 i + 47 +Eib =1+ 7 — 7 k normalni.

10. Izra¢unati ugao izmedju vektora @ = (1,-2,2) i b = (—2,4,-4).
(

11. Data su temena trougla A(0,—1,5), B(—3,—1,1) i C(4,—1,2). Na¢i ugao (.

12. Odrediti z i y tako da vektor @ = © i + y? + % bude normalan na vektorima b =

27 +37 ~12kic=14 - —F
.. . .. — —
13. Nagi projekciju vektora @ = (1,4,8) na vektor b = (1,2, —2).
14. Naéi jediniéni vektor P’ istovremeno normalan na @ = (3,6,8) i apscisnu osu.

15. Odrediti ugao izmedju simetrala uglova ZxOz i ZyO=z.

VEKTORSKI PROIZVOD VEKTORA

. — - . N - . . .
1. Akoje | @ |=3, | b |=41 vektor @ normalan na vektoru b izra¢unati
(@) [(@T+ D x(T—7D)],
(b) | 3@+ b)x (T +20)]

b
9. Tzracunati | (1 + ) x (7 +57) | ako je | 7 |=4, | @ |= 21 £(/, 7) = /6

3. Dati su vektori AB = 5a + 20 i BC = 2@ — 401 gde su @ i b jediniéni uzajamno

ortogonalni vektori. Izracunati duzinu tezisne duzi AM i duzinu visine AD trougla ABC.

4. Izragunati povrsinu i jednu visinu trougla koji je odredjen vektorima @ = 27 + 5 i b=
T +3% akoje | 7 |=1,| 5 |=4iZ(m,n) = 90°.

5. Odrediti p x ¢ akoje p =14 —j, q¢=3j — k.
—
a

6. Ispitati da li su vektori @ = (3,-1,2) i b = (9,—3,6) kolinearni.

7. Izracunati skalare o i 8 tako da vektori @ = oQ + 57 ~%ib =37 + 7 + ﬁ? budu
kolinearni.

—
i
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8. Izracunati povrsinu paralelograma konstruisanog nad vektorima @ = 34 + 7

Y =37 4+27 —6k.
9. Izracunati povrsinu paralelograma ABCD i visinu h, ako je A(6,2,3), B(0,—1,5),C(3,4,—3).

10. Izrac¢unati povrsinu trougla i jednu njegovu visinu ako su temena A(1,2,1),B(4,3,3) i
C(3,0,5).
11. Data su temena A(1,-2,8), B(0,0,4) i C(6,2,0) trougla. Izracunati povrsinu trougla ABC
i visinu hy.
12. Dati su vektori @ = (1,1, 1), b = (-2,-1,2), ¢ =(1,-1,2).
vors — — . — T
(a) Razloziti vektor ¢ na komponente u pravcu vektora a’, b i @ x b.

—
(b) Izracunati ugao koji zaklapa vektor ¢ sa ravni koju odredjuju vektori @ i b .



MESOVITI PROIZVOD TRI VEKTORA
1. Ispitati da li su vektori @ = 37 — T + 2?, b=
komplanarni.
2. Dati su vektori @ = (@, 3, —1), b =(1,2,-2), © = (2,1,5).
(a) Odrediti a tako da a’, b i ¢ budu komplanarni.

+5
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(b) Razloziti vektor ¢ na komponente u praveu vektora a i s

3. Pokazati da tacke A(1,0,1), B(4,4,6),C(2,2,3) i D(10, 14, 17) pripadaju istoj ravni.

4. Izraéunati zapreminu i jednu visinu paralelepipeda koga odredjuju vektori p’ = (4,5, —3),
T=01,-21)i7 =(1,1,1).

5. Izracunati zapreminu i jednu visinu trostrane piramide ¢ija su temena A(2,0,0), B(0, 3,0),
C(0,0,6) i D(2,3,8).

6. Zapremina tetraedra ¢ija su temena A(2,1,—1), B(3,0,1), C(2,—1,3) jednaka je 5. Naci
cetvrto teme D ako se zna da se ono nalazi na y-osi.

7. Dati su vektori @ = e e b =(-1,3,0), € =(51,8).

(a) Odrediti A tako da @ gtadi sa i jednake uglove.

(b) Odrediti zapreminu i jadnu visinu paralelepipeda koga odredjuju ovi vektori.

8. Odrediti vektor @ normalan na @ = (2,1,3)i b = (1,2,2) akoje | @ + b + ¢ |= 69
i vektori @, 7, T ¢&ine levi triedar.

9. Nagci tacku D koja se nalazi na x-osi, a koja je komplanarna sa tackama A(0,1,2), B(2, 3, 3)
iC(1,1,1).

10. Nagi rastojanje tacke M od ravni odredjene tackama A, B i C ako je M (3, —4,1), A(0,0,0),
B(1,2,1), C(1,0,—1).

11. Ispitati medjusobni polozaj prave p koja sadrzi tacke A i B i prave q koja sadrzi tacke C
i D, ako je:
(a) A(1,2,3),B(3 4 5) C(-5, 3,8) D(-2,6, 11),
(b) A(_LO’ 1) ) ¢(2,0 ( 2, )
(c) A(0,0,0),B(l 1 1) c(1,2.3), (1 3 4)

—
12. Odrediti vektor = iz slede¢ih uslova @ - @ =3i = x b = ¢, gde su vektori @ =

(1,1,1), b =(1,1,0), © = (1,-1,0).
EN N S — 7. — .
13. Ako je ispunjen uslov @ x b + b x e + ¢ x'a = 0,ondasu a’, b i ¢ komplanarni.
Dokazati.

TROSTRUKI PROIZVOD-VEKTOR (DVOSTRUKI VEKTORSKI PROIZVOD)

—_  — —_  —
1. Izracunati: (¢ x j)x (i — j).
.
2. Ispitati komplanarnost vektora P =a xn, ¢ = b xmi T = ¢ X m.
— —
3. Koje uslove moraju da i 1spunjavaju Vektorl @, b icdabivaziouslov(@ x b)x¢ =a?
— — —
4. Dokazati : (@ x b) (¢ x d) (b x <) (axd)+(cxa) (b xd)=0.
— — ., = ., = .
5. Akosu @, b, ¢ iR d ko mplanarmondaje(a x b)- (¢ x d)=0. Dokazati
— —
6. Dokazati: (@ x b )(bxc) [@,b,C]b.



