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PRVI KOLOKVIJUM

1. Dokazati da me|u brojevima koji imaju osobinu da se zavr{avaju dvema
istim ciframa kojima se zavr{avaju wihovi kvadrati, ima i onih koji su deqivi
sa 4.

2. a) Na}i ostatak pri deqewu kvadrata neparnog prirodnog broja sa 8.

b) Neka su b i a1, a2, a3, a4, a5 celi brojevi, takvi da va`i
a2

1 + a2
2 + a2

3 + a2
4 + a2

5 = b2.

Dokazati da je bar jedan od ovih brojeva paran.

3. Dokazati da Fermaovi brojevi zadovoqavaju rekurentnu relaciju
fn+1 = f0f1f2 · · · fn + 2.

4. Dokazati da za svaki prirodan broj n va`i ϕ(n)σ(n) < n2, gde je ϕ Ojlerova
funkcija, a σ(n) zbir prirodnih delilaca broja n.

DRUGI KOLOKVIJUM

1. Odrediti, ako postoji, prost broj p takav da je 5p2
+ 1 deqivo sa p2.

2. a) U skupu prirodnih brojeva re{iti 2x2 − xy − y2 + 2x + 7y = 84.

b) Dokazati da jedna~ina 3x2 + 5y2 = 9324 nema re{ewa u skupu celih
brojeva.

3. Odrediti najmawi prirodan broj za koji je
x ≡ 5 ( mod 7),

x ≡ 7 (mod 11),

x ≡ 3 (mod 13).

4. Ispitati koliko re{ewa u skupu celih brojeva ima kongruencija
x2 ≡ 5 (mod 17).


