AUTOMORFIZMI GRUPA

Skup svih automorfizama grupe (G, %) obelezava¢emo sa Aut(G). Dakle,
Aut(G) ={f : G — G|f je izomorfizam}.

Za a € G preslikavanje f, : G — G definisano sa f,(r) = axxxa™! (v € G)
¢emo zvati unutrasnji automorfizam.

Skup svih unutrasnjih automorfizama ¢emo oznacavati sa Inn(G). Dakle,

Inn(G) = {f.a € G}.

1. Neka je (G, *) grupa. Pokazati: (a) (Aut(G), o) je grupa.
(b) Za svako a € G preslikavanje f, : G — G, f,(x) = axzxa~! je automorfizam.
(¢) (Inn(G), o) je normalna podgrupa grupe (Aut(G), o).
2. Ako je (G,x) grupa i F' : G — Inn(G) dato sa F(a) = f,, pokazati da je F
homomorfizam i naéi kerF'.
3. Ako je (G, *) grupa i H < C(G) pokazati:
(a) H<G;
(b) Ako je G/H cikli¢na grupa, onda je G Abelova grupa.
4. Pokazati: (a) Ako je (G, *) Abelova grupa, onda je Inn(G) = {1s}.
(b) Ako grupa (G, *) nije Abelova, onda r(Inn(G)) > 4.

5. Odrediti grupe automorfizama grupa: (a) (Z,4), (b) (Zs,+5), (¢) (Zs,+s),
(d) (K47*>7 (e) (5370)7 (f> <D47O>‘

6. Odrediti grupe unutrasnjih automorfizama za grupe: (a) (Ss,0), (b) (Dy,o0),
(C) (QS? )



