
 

 

 

Zadaci za drugi kolokvijum iz LINEARNE ALGEBRE 

 

 

 

1. Diskutovati  po Rba , sistem jednačina  

162

233

32







zbyx

zyx

azyx

. 

2. Naći potreban i dovoljan uslov da sledeći sistem jednačina bude saglasan: 

duzy

cuyx

buzyx

auzyx









32

22

532

. 

3. Odrediti Ra  tako da sistem ima netrivijalna rešenja i rešiti ga za dobijene vrednosti a 

02)2(6
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0







zyax

zyax

zyx

. 

4. U zavisnosti od realnih parametara  a i b rešiti sistem linearnih jednačina 

ax+y+bz=1 

x+ay+bz=1 

x+y+abz=b. 

5. Diskutovati po R, i rešiti sistem linearnih jednačina 

.42

4

3







zyx

zyx

zyx


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

 

6. Diskutovati po realnim parametrima a i b i rešiti sistem linearnih jednačina 

1

1







zbyax

azyabx

bzyax

. 

7. Ispitati linearnu nezavisnost skupa vektora },,,{ 2 nxxx eee  prostora RR . 

8.  Za Rba ,  diskutovati i rešiti sistem jednačina 

0

0

1









zyx

bzayax

azayx

azyax

.     

9.  Diskutovati po Rba ,  i rešiti sistem linearnih jednačina 

2)45()6(2)64(

)24()6()32(

1)2()6(
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zaayaaxa

bzaayaaxa

zayaaax
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11.  Data je  matrica )(
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001

100

3 RMA 
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














 . Naći karakteristične vrednosti i karakteristične 

vektore matrice A. Da li A dopušta dijagonalizaciju? Odrediti A
k
, Zk . 

12. Neka  je preslikavanje RRMRM  )()(:, 22  definisano sa 





















 BAtrBA T

21

12
,    

(a) Dokazati da je ,  skalarni proizvod na )(2 RM . 

(b) Odrediti jednu ortonormiranu bazu potprostora   AARMAU T  |)(2 . 

13. Dokazati da postoji jedinstven realni broj c za koji matrica )(

421

222

122

3 RMcccA 



















   

dopušta dijagonalizaciju i za tu vrednost c odrediti NnAn , . 

14.  Neka je  )1,3,0,2(),1,0,1,0(  LW potprostor unitarnog prostora 4R sa standardnim    

skalarnim proizvodom. Odrediti po jednu ortonormiranu bazu prostora W i W  i naći  ortogonalne 

projekcije vektora )1,1,1,1(x  na W i W .  

15.  Neka pxppfxRxRf  )13(2)(],[][: 22 .  

   (a) Pokazati da je f linearno. 

   (b) Odrediti sve jednodimenzione f-invarijantne potprostore prostora ][2 xR . 

   (c) Odrediti jezgro i sliku operatora f. 

16.  Data je matrica A= )(
20

12
2 RM








 i linearni operator 

XAAXXfRMRMf  )(),()(: 22 .   

 (a) Naći jezgro i sliku operatora f. 

 (b) Ispitati da li f dopušta dijagonalizaciju.  

17.  Dato je preslikavanje RxRxR  ][][:.,. 22  na sledeći način 

 cbbacbaxxcxbxa  22, 22 . 

         (a) Dokazati da je .,.  skalarni proizvod prostora ][2 xR .  

         (b) Naći W  ako je  0)1(|][2  pxRpW . 

18.. Data je matrica A=






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





533

535

113

. Ispitati da li postoje regularna matrica P i dijagonalna    

          matrica B tako da je BPPA 1  i ako postoje naći ih. 

19.  Dokazati da je u vektorskom prostoru  xR2  sa  )0()0()1()1()2()2(, qpqpqpqp           

definisan skalarni proizvod. Naći ortogonalnu projekciju  vektora (x-1)
2
 na  potrostor 

  0)1(2  pxRpU . 

 

20. Data je matrica A=







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

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









0001

1110

0001

1110

. Ispitati da li je matrica A dijagonalizabilna. 

21. Dato je preslikavanje RxRxR  ][][:.,. 22  na sledeći način           

 cbbacbaxxcxbxa  22, 22                              



         (a) Dokazati da je .,.  skalarni proizvod prostora ][2 xR .  

         (b) Naći  jednu ortonormiranu bazu prostora ][2 xR . 

22.  Naći karakteristične vrednosti i karakteristične vektore matrice  AA , ako je A=[1 2 …n]. 

23.  Neka je  )1,3,0,2(),1,0,1,0(  LW potprostor unitarnog prostora 4R sa standardnim  

     skalarnim proizvodom. Odrediti po jednu ortonormiranu bazu prostora W i W  i naći  

    ortogonalne projekcije vektora )1,1,1,1(x  na W i W  .  

24. Ispitati da li linearni operator ][][: 22 xRxRf  dat sa 

)0()2()0(2)0()1()( 22 pxxpxpxpf  dopušta dijagonalizaciju. 

25. Neka je  03,0),,,( 3214321

4

4321  xxxxxxxRxxxxV . Naći ortonormiranu 

bazu ortogonalnog komplementa od V s obzirom na skalarni proizvod  

4433221143214321 22),,,(),,,,( yxyxyxyxyyyyxxxx  . 

26. Data je matrica A=























1556

646

1455

. 

            (a) Ispitati da li je matrica A slična nekoj dijagonalnoj matrici i, u slučaju da jeste, odrediti 

bar jednu regularnu matricu P i dijagonalnu B tako da važi B=P
-1

AP 

            (b) Naći  A
n
 za Nn  .  

            (c) Naći jednu bazu prostora   NnAL n | . 

27. Data je matrica Rp

p

A 

















 ,

510

150

14

. Odrediti dimenziju i jednu bazu prostora 

 }0{ NnALV n . 

 

 

 


