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Diferencijalna geometrija je nastala tokom 17. veka kao prouqavaǌe krivih u Euk-
lidskoj ravni i krivih i povrxi u Euklidskom 3–dimenzionom prostoru E3, pomo�u tehnika
diferencijalnog raquna. U 19. veku, Gaus i Riman zasnovali su diferencijalnu geometriju
kao posebnu disciplinu. Gausova Teorema egregijum (1827) napravila je razliku izme�u
unutraxǌih i spoǉxǌih veliqina povrxi u E3. Pod uticajem Gausove geometrije povrxi
u Euklidskom 3–dimenzionom prostoru, Riman je uveo n–dimenzione mnogostrukosti, for-
mulisao pojam Rimanovih mnogostrukosti i definisao ǌihovu krivinu (1854). Rimanova
geometrija predstavǉa centralnu oblast u diferencijalnoj geometriji.
Teorija podmnogostrukosti je veoma aktuelna oblast diferencijalne geometrije koja se
odnosi na ispitivaǌe relacija izme�u unutraxǌih i spoǉaxǌih osobina podmnogostru-
kosti. Najva�nije geometrijske invarijante Rimanovih mnogostrukosti i podmnogostru-
kosti su ǌihove krivine. U vezi unutraxǌe geometrije Rimanovih mnogostrukosti, navo-
dimo, specijalno, Rimanovu sekcionu krivinu K, Riqijeve krivine, skalarnu Rimanovu
krivinu i Qenove δ–krivine. Pod spoǉaxǌom geometrijom Rimanovih podmnogostrukosti
u okolnim prostorima podrazumevamo sredǌu krivinu, skalarnu normalnu krivinu, Kazo-
ratijevu krivinu.
U ovom radu razmatrane su podmnogostrukosti Rimanovih mnogostrukosti. Date su defini-
cije osnovnih pojmova iz teorije podmnogostrukosti i osnovne jednaqine Gausa, Kodacija i
Riqija, definisane krivine podmnogostrukosti i dati odgovaraju�i primeri.
Ovde je, u svetlu poznate Nexove teoreme (1954) o izometriqnom utapaǌu, koja tvrdi da
se bilo koja Rimanova mnogostrukost Mn mo�e shvatiti kao podmnogostrukost Euklid-
skog prostora En+m dovoǉno velike kodimenzije, posebno istaknut rezultat B. J. Qena
koji se odnosi na problem dobijaǌa optimalnih opxtih nejednakosti izme�u unutraxǌih i
spoǉaxǌih krivinskih invarijanti podmnogostrukosti. Uvo�eǌem raznih novih skalarnih
Rimanovih invarijanti, tzv. Qenovih δ–krivina (zasnovanih na skalarnoj krivini mno-
gostrukosti i na sekcionim krivinama odre�enog podprostora), B. J. Qen je dobio veliki
broj optimalnih nejednakosti koje ih povezuju sa glavnim spoǉaxǌim krivinama. Podmno-
gostrukosti koje zadovoǉavaju jednakost u takvim Qenovim nejednakostima, nazivaju se Qen-
ove idealne podmnogostrukosti.
Na kraju rada, naveden je jedan originalni rezultat koji se odnosi na odre�ivaǌe geometri-
jskih karakteristika datih Qenovih idealnih podmnogostrukosti u Euklidskim prostorima
koje zadovoǉavaju krivinski uslov semi–simetriqnog tipa.
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