Prvi kolokvijum iz Rimanove geometrije
24.4.2021.

1. Dokazati da je funkcija (-,-) : V x V + R definisana sa (X,Y) = 1X .Y, c € RT,
¢ # 0, unutra$nji proizvod na vektorskom prostoru V', gde je - standardni skalarni proizvod
euklidskog prostora.
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2. Izracunati Gausovu krivinu Poenkareovog disk modela u? 4+ v? < 4 sa unutrasnjim

proizvodom
V-w

VW)= —srmy
< > (l_ui—v )2

gde je - standardni skalarni proizvod euklidskog prostora.
3. Neka je M geometrijska povrs sa unutrasnjim proizvodom (V, W) = h(u,v)V - W, gde
je - standardni skalarni proizvod euklidskog prostora i h(u,v) = u? + v? # 0 za svako u, v.

(a) Ako je {Uy, Uz} prirodno polje repera kome odgovaraju dualne 1-forme du, dv, odrediti
dualne 1-forme 601, 65 koje odgovaraju polju repera {%, 3—%}

(b) izracunati formu koneksije wis.
(v) Izracunati Gausovu krivinu geometrijske povrsi M.

4. Neka je {Uy, Uz} prirodno polje repera u ravni R%2iV =0 Ui4+vUs i W = 23yU, +92Us
vektorska polja u toj ravni. Izracunati kovarijantni izvod Vy W.



