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8. Sred�a linija trougla i trapeza

Sred�a linija trougla ima va�nu ulogu u geometriji trougla.

Definicija 4.10. Sred�a linija trougla je du� qije su
kraj�e taqke sredixta dveju stranica.

Svaki trougao ima tri sred�e linije. Sred�a linija PQ
odgovara stranici AB (nalazi se naspram AB), sred�a
linija QR odgovara stranici AC, a sred�a linija PR
odgovara stranici BC.

Slika 104. Sred�e linije trougla
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Teorema 4.7. Ako je PQ sred�a linija koja odgovara
stranici AB, tada je

PQ ||AB, PQ =
1

2
AB.

Dokaz. Neka je P sredixte stranice AC i Q sredixte
stranice BC trougla △ABC.

Slika 105
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Oznaqimo sa R taqku na pravoj PQ, takvu da je PQ ∼= QR, pri
qemu va�i raspored taqaka B(P,Q,R).

Dijagonale BC i PR qetvorougla CPBR se polove, pa je na
osnovu Teoreme 4.3 taj qetvorougao paralelogram.

Otuda je CP ∼= BR i CP ||BR. Kako je AP ∼= PC i CP ∼= BR,
sledi da je AP ∼= BR. Sada je qetvorougao ABRP
paralelogram na osnovu Teoreme 4.3, jer ima par podudarnih i
paralelnih stranica AP i BR.

Odavde sledi da je i drugi par �egovih stranica paralelan i
podudaran, pa je AB ∼= PR i AB ||PR.

Kako je PR = 2PQ i AB ∼= PR, zak	uqujemo da je
PQ = 1

2AB. S obzirom da du� PQ pripada pravoj PR i
PR ||AB, sledi da je PQ||AB. □
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Definicija 4.11. Sred�a linija trapeza je du� qije su
kraj�e taqke sredixta krakova.

Svaki konveksan trapez ima sred�u liniju. Nekonveksan
trapez ima sred�u liniju, ako �egove osnovice nisu istih
du�ina (slika 107). Ako su osnovice nekonveksnog trapeza
istih du�ina, sred�a linija ne postoji.

Slika 107. Sred�a linija konveksnog i nekonveksnog trapeza
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Teorema 4.8. Ako je PQ sred�a linija konveksnog trapeza
ABCD sa osnovicama AB i CD, tada je

PQ ||AB, PQ =
1

2
(AB + CD).

Dokaz. Neka je PQ sred�a linija konveksnog trapeza ABCD,
pri qemu su P i Q sredixta krakova AD i BC redom.
Pretpostavimo da prava CP seqe pravu AB u taqki K takvoj
da va�i raspored taqaka B(K,A,B) (tj. taqka A je izme�u
taqaka K i B).
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Poxto je AP ∼= PD, ∢KPA ∼= ∢DPC (unakrsni uglovi) i
∢KAP ∼= ∢PDC (naizmeniqni uglovi na transverzali AD),
na osnovu stava USU sledi da je

△KAP ∼= △PCD.

Odavde je KP ∼= CP i AK ∼= CD. Kako je KP ∼= CP i
CQ ∼= BQ, du� PQ je sred�a linija trougla △CKB.

Na osnovu prethodne teoreme 4.7, sledi da je

PQ =
1

2
KB, PQ||KB.

Kako je KB = KA+AB = CD +AB, a prava KB se poklapa
sa pravom AB, dobijamo da je PQ = 1

2(AB + CD) i PQ ||AB,
xto je i trebalo dokazati. □
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Teorema 4.9. Ako je PQ sred�a linija nekonveksnog trapeza
ABCD sa osnovicama AB i CD, pri qemu je AB > CD, tada
je

PQ||AB, PQ =
1

2
(AB − CD).

Dokaz je analogan dokazu prethodne teoreme (dokazati
teoremu 4.9 za ve�bu).

Primer 4.1. Dokazati da prava p koja sadr�i sredixte C1

stranice AB trougla △ABC i paralelna je stranici AC,
polovi stranicu BC.

Rexe�e. Pretpostavimo da prava p sadr�i sredixte C1

stranice AB trougla △ABC i paralelna je stranici AC.
Neka prava p seqe stranicu BC u taqki X. Tada je XC1||AC.
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Slika 87

Oznaqimo sa A1 sredixte stranice BC. Tada je A1C1 sred�a
linija trougla ABC, pa je na osnovu teoreme 4.8, AC||A1C1.



8. Sred�a linija trougla i trapeza

Kako je XC1||AC i A1C1||AC, a na osnovu aksiome
paralelnosti kroz taqku C1 postoji samo jedna prava
paralelna sa pravom AC, sledi da se prave prave A1C1 i XC1

poklapaju.

Zato se taqke X i A1 poklapaju. Dakle, taqka X je sredixte
stranice BC. □



ZADACI ZA VE�BA�E

ZADACI ZA VE�BA�E

1. Dokazati da su sredixta stranica proizvo	nog konveksnog
qetvorougla temena paralelograma.

2. Dokazati da sredixta stranica jednakokrakog konveksnog
trapeza predstav	aju temena romba.

3. Dijagonale konveksnog trapeza ABCD seku sred�u liniju
MN tog trapeza u taqkama P i Q, tako da je
MP +QN = PQ. Na�i odnos osnovica trapeza.


