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10. Krug u euklidskoj ravni

Sve taqke u euklidskoj ravni koje ne pripadaju krugu k(O, r),
mo�emo podeliti na unutrax�e i spo	ax�e.

Taqka X je unutrax�a taqka kruga k(O, r), ako je OX < r.

Taqka X je spo	ax�a taqka kruga k(O, r), ako je OX > r.

Definicija 6.1. Skup svih unutrax�ih taqaka kruga

k(O, r) naziva se otvorena kru�na povrx.

Slika 126. Otvorena i zatvorena kru�na povrx
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Definicija 6.2. Unija kruga k(O, r) i otvorene kru�ne
povrxi naziva se zatvorena kru�na povrx.

Prava i krug koji pripadaju istoj ravni mogu imati nijednu,
jednu, ili dve zajedniqke taqke.

Definicija 6.4. Prava koja ima jednu zajedniqku taqku sa
krugom naziva se tangenta.

Slika 56. Tangenta
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Ako je neka prava tangenta kruga, ka�e se da ona dodiruje krug.
Zajedniqka taqka tangente i kruga se zove dodirna taqka.

Slede�a teorema daje potreban i dovo	an uslov da prava bude
tangenta kruga.

Teorema 2.24. Prava t je tangenta kruga k(O, r) u taqki
T ∈ k(O, r) ako i samo ako je normalna na �egov polupreqnik
OT .

Tangenta
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Ako je data taqka A izvan kruga, tada postoje dve tangente iz
taqke A na krug.

Slika 59. Tangentne du�i

Du�i AB i AC koje pripadaju tangentama, nazivaju se
tangentne du�i (slika 59).
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Kako je OA ∼= OA, OB ∼= OC ∼= r, ∢ABO = ∢ACO = 90◦ i
uglovi naspram OB i OC oxtri, primenom stava
podudarnosti SSUU, sledi da je △ACO ∼= △AOB, odakle je
AB ∼= AC. Time je dokazana slede�a teorema.

Teorema 2.25. Tangentne du�i iz date taqke na dati krug su
podudarne.

Dva kruga mogu imati zajedniqke tangente, a i ne moraju, xto
zavisi od �ihovog me�usobnog polo�aja.

Definicija 6.5. Prava t je zajedniqka tangenta krugova

k1(O1, r1) i k2(O2, r2), ako sa krugovima k1(O1, r1) i k2(O2, r2)
ima po jednu zajedniqku taqku.

Ako je prava t zajedniqka tangenta krugova k1(O1, r1) i
k2(O2, r2), tada ona dodiruje oba kruga i normalna je na
polupreqnike tih krugova u taqkama dodira.
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Zajedniqke tangente dva kruga mogu biti spo	ax�e ili
unutrax�e.

Zajedniqke spo	ax�e tangente krugova k1(O1, r1) i k2(O2, r2)
su paralelne pravoj O1O2, ili se seku na pravoj O1O2 u nekoj
taqki M koja ne pripada du�i O1O2.

Slika 127. Zajedniqke spo	ax�e tangente
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Zajedniqke unutrax�e tangente krugova k1(O1, r1) i k2(O2, r2)
se seku na pravoj O1O2 u nekoj taqki M koja pripada du�i
O1O2 (slika 128).

Slika 128. Zajedniqke unutrax�e tangente
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Dva kruga k1(O1, r1) i k2(O2, r2) u ravni mogu imati jedan od
slede�ih polo�aja:

(1) mogu biti disjunktni (tj. ne seku se). Tada se svaki od
�ih ne nalazi unutar drugog kruga, ili se jedan od �ih nalazi
unutar drugog kruga. Ako im se centri poklapaju, oni se
nazivaju koncentriqni krugovi (slika 129).

Slika 129. Disjunktni krugovi
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(2) mogu da se seku (slika 130). Tada oni imaju dve zajedniqke
spo	ax�e tangente, a zajedniqke unutrax�e tangente ne
postoje.

Slika 130. Krugovi koji se seku
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(3) mogu da se dodiruju spo	a ili iznutra.

Slika 131. Krugovi koji se dodiruju spo	a ili iznutra

Krugovi se dodiruju spo	a, ako imaju samo jednu zajedniqku
taqku i ako se svaki od �ih ne nalazi unutar drugog kruga.
Krugovi se dodiruju iznutra, ako imaju samo jednu zajedniqku
taqku i ako se jedan od �ih nalazi unutar drugog kruga.



10. Krug u euklidskoj ravni

Ako se proizvo	ni krugovi seku, mo�emo posmatrati ugao
izme�u tih krugova, odnosno ugao pod kojim jedan krug seqe
drugi krug.

Definicija 6.6. Ugao izme�u krugova k1(O1, r1) i k2(O2, r2)
koji se seku, je ugao izme�u �ihovih tangenti u taqki preseka.

Slika 133. Ugao izme�u dva kruga
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U specijalnom sluqaju, ako se tangente u taqki preseka dva
kruga seku pod pravim uglom, tada se i ti krugovi seku pod
pravim uglom. Za takve krugove se ka�e da su normalni
(ortogonalni, upravni).

Slika 134. Normalni krugovi
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Ako proizvo	na prava seqe krug, mo�emo posmatrati ugao
izme�u prave i kruga, odnosno ugao pod kojim prava seqe krug.

Definicija 6.8. Ugao izme�u prave i kruga koji se seku, je
ugao izme�u prave i tangente kruga u taqki preseka.

Slika 135. Ugao izme�u prave i kruga
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U specijalnom sluqaju, ako prava sadr�i centar kruga i seqe
krug u nekoj taqki T , tada je ona normalna na tangentu u taqki
T . Poxto je prava normalna na tangentu, ka�e se da su tada
prava i krug me�usobno normalni.

Slika 136. Normalnost prave i kruga



ZADACI ZA VE�BA�E

ZADACI ZA VE�BA�E

1. Na tangenti kruga k u taqki A date taqke B i C tako da je
B(A,B,C). Iz taqaka B i C povuqene su tangente BD i CE
na isti krug, pri qemu su D i E dodirne taqke. Dokazati da
su uglovi ∢BOC i ∢DAE podudarni ili suplementni.

2. Data je du� AB i �eno sredixte O. U taqkama A i B
povuqene su normale p i q redom na tu du�, a iz taqke O su
povuqene dve me�usobno normalne poluprave koje seku p i q
redom u taqkama C i D. Dokazati da je prava CD tangenta
kruga preqnika AB.

3. Date su tangentne du�i AP i AQ kruga k. Neka je M
proizvo	na taqka na krugu tako da su M i A sa iste strane
prave PQ. Kroz taqku M je povuqena tangenta na krug k koja
seqe prave AP i AQ redom u taqkama B i C. Dokazati da je
obim trougla △ABC jednak 2AP .


