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14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

MeHenajesa u YeBuHa Teopema cy nocneguue Tanecose Teopeme
n Teopeme 0 ocHOBHO] nponopumoHantocTu. MenenajeBa Teopema
je pokazaHa y 1. Beky, a HeBuHa Teopema y 17. Beky.
®dopmynaunje 0BUX TEOPEMA CY CANYHE, Na Cy OHE MO3HATE Kao
Teopeme BansHakube.

MeHenajeBa Teopema paje notpebaH U JOBO/BAH YCIOB Ja Tpu
Tayke Oyay KosiMHeapHe, NPU YeMy Ce OHe HaJsia3e Ha CTPaHMLaMa
HEKOr Tpoyrna, nian Ha npoay>Xewknma CTpaHuua.




14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Tauke P, Q n R cy TakBe ga cy:

(a) mBe op HUx Ha cTpaHuuama Tpoyrna, a Tpefia Ha npogyKersy
Tpehe cTpanuue (cnuka 179-a);

(6) cBe Tpy Ha npoayxerbuMa cTpaHnua Tpoyria (cnavka 179-6)
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Cnuka 179



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Mpaga koja cagpxn tauke P, Q u R ogpelyje oaceqke Ha
CTpaHunuama Tpoyria, Wanm Ha HUXOBUM npoayxersuma. Ha
npumep, Ha cnuum 180 oacequn cy gyxn AQ, CRun BP. Tu
OACECHLM CY HEY3aCTOMHM, Jep Ce He HAaLOBE3Y]Y.

Mpema MeHenajeBoj Teopemu Tadke P, QQ n R cy konnHeapHe, ako
1 camo ako je npomuseog oacedvaka AQ, CR v BP jegnak
npomseogy npeoctanux ogcedaka BQ, AR n CP (cnuka 179).
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14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Menenajesa Teopema: Heka je AABC Ttpoyrao u P, Q u R Tauke
TakKBe [a Cy CBe TPV Ha MPOAY>KEHUMA CTpaHUUa Tpoyria, uin cy
[lBe Ha ABeMa CTpaHuuama a Tpeha Ha npoayxery Tpehe
cTpannue. Taga cy Tavke P, (Q n R KonuHeapHe ako U CaMo ako
BaXKU

BQ-AR-CP = AQ-CR- BP.

Cnnka 179



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

V reomeTpuju Tpoyraa, YeBMjaH j€ AYy>XK KOja crnaja Teme Tpoyrnia u
MPOV3BOJ/bHY TAa4Ky HA HACMPAMHOj CTPAHVLN UAN HA HEHOM
Npoay>ersy. TeXKULIHE Ay>XKN U BUCUHE CYy MPUMEPU YeBUjaHa.
YesuHa Teopema gaje notpebaH n f4OBO/bAH YCJOB fa CE& YEBWjaHM
Tpoyrna (uau HUXOoBa NPOLY>KeH:a) CEKY Y UCTO] TayKu, Uan fa cy
napanentu. Ha canum 185, pyxu AP, BQ v CR cy 4eBunjanu
Tpoyrna.

Cnuka 185. YesuHa Teopema



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Tauke P, Q u R koje npunagajy 4eBujaHnmMa, mMory 6utu Ha
ctpanuyama tpoyrna AABC (cnnka 185-a), unm jegHa og rmx
MOXKe BUTN Ha CTpaHWLM TPOyrAa, a Apyre 4BE Ha NPOAYXKErUMa
ctpanunua (canke 185-6 n 185-8). Te Tauke ogpebyjy oacedke Ha
CTpaHMLama WM Ha HUXOBUM Npogyxeruma. Ha npumep, Ha
canun 185-a oaceuun cy ayxunm BR, AQ n CP.
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Cnuka 185. YesuHa Teopema




14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

YeerHa Teopema: Heka je AABC tpoyrao n P, Q n R Tauke
TakBe Aa Cy CBE TPW Ha CTpPaHULama TPOyr/ia, Wan je jeaHa Of Hux
Ha CTpaHULM a Apyre ABe Ha NpOoAyXKeruMa CTpaHuua. Taga ce
wesnjann AP, BQ, CR (nn wunxoBa Npogy»era) Ceky y MCTO)
TaykU UM Cy NapanefHy, ako 1 CaMo aKo je

AQ-CP-BR=CQ-BP-AR. (1)
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Cnuka 185. Yeeuna Teopema




17. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Dokas. lNpetnocTasumo Hajnpe ga ce deenjann AP, BQ v CR
ceky y Taukun X. Younmo npasy [ koja cagpxu Teme A un
napanenHa je npaeoj BC (cnuka 186). lMpaga [ ceue npase BQ n
CR y taukama M n N pepom. [Npumenom aunpektHe Tanecose
Teopeme Ha Tpoyriose NAXM v AXBP, AAXN n AXPC,
peaom Hanasumo aa je AX : XP =AM : BP wn

AX : XP=AN :CP.
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17. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Opasge je AM : BP = AN : CP, na je
BP:CP =AM : AN. (2)

Mpumenom aupektHe Tanecose Teopeme Ha Tpoyrnose AAQM n
AQBC, ANRA v ARBC, aHanorHo gobujamo ga je

AQ:CQ =AM : BC, (3)
AR : BR = AN : BC. (4)
Momofy jeaHakoctu (2), (3) n (4), Hanasumo pa je

AQ CP BR AM AN BC

CQ BP AR BC AM AN =1

ogakne je AQ-CP-BR=CQ-BP- AR, wTo je n tpebasno

10Ka3aTu.



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

O6pHyTO, NPeTNnOCTaBNMO Aa BaXKM JeAHAKOCT
AQ-CP-BR=CQ-BP-AR. (5)

[Jokazahemo aa ce yesunjann AP, BQ n C'R ceky y ncToj Tauku.

Heka ce uesmjann AP un BQ ceky y Taukn X. [dokazafiemo ga
veenjan C'R cagpxu tauky X. Heka npasa C'X ceue cTtpanuuy
AB y tauku R;. Tapa je Ha OCHOBY AOKa3aHOT Aefia TEOPEME

AQ-CP-BR, =CQ-BP- AR,. (6)



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Kopucrehn jegnakoctn (5) n (6), cnegn aa je

AQ CP AR _ AR
CQ BP BR BR;

MowTo ce Tauke R n R; Hanaze Ha cTpanuun AB n gene jey
1CTOj pa3mMepu, oHe ce noknanajy. Jakne, wesnjan C'R cagpxu
Tauky X. U

MNomofy HeBuHe Teopeme MOXe ce AoKasaTu ga Cce:
(a) TexxuLwHe fy>XXn CeKy y UCTOj Tauku;
(6) npaBe Koje Cafip>ke BUCMHE CEKY Y NCTOj TauKu;

(B) cumeTpane yrnosa Tpoyrna Ceky y NCTOj TauKu.



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

Mpumep 8.5. Hdokasatu ga ce gyxu koje cnajajy TemeHa Tpoyrnia
NABC n goaupte Tauke P, Q u R ynncaHor kpyra Tor Tpoyrna
Ha cTpaHuuama BC, AC n AB pepom, ceky y ncroj tTadku X
(MKeproHosa Tauka).

Pewetse. Heka cy P, Q n R poaupHe Tauke ynucaHor Kpyra
k(S, p) na ctpatuuama BC, AC' n AB pegom. Kako cy TaHreHTHe
ayxu jegHake, nmamo ga je AR = AQ, BP = BR, CQ = CP.
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Cnuka 189. XeproHosa Tauka



14. MenenajeBa n HeBuHa Teopema

MpuMeHoM npeTxogHWX jegHakocTu, aobujamo aa je
AQ-CP-BR=AR-CQ - BP,

OfaKJie Ha OCHOBY YeBirHe TeopeMe 3akJbydyjeMO Aa Ce YeBujaHU
AP, BQ v CR ceky y uctoj taukun X. [J



3AO0ALN 3A BEXXKBAHE

3AA0AUN 3A BEXXBAKE

1. Ha crpanuyama BC n AC tpoyrna ANABC pate cy Tauke X u
Y pegom. Ako ce gyxun AX n BY ceky y Tauku R, npu yemy je
AY : YC =p, AR: RX =¢q, 0 < p < q, npumeHoMm MeHenajese
Teopeme uspadyHatn BX : XC.

2. [art je tpoyrao AABC. Heka je P npecek cumerpasne
cnosbawmser yria kog temeHa A n npase BC, a (Q n R npeceun
cUMeTpana yHyTpalwmux yriosa kog TemeHa B u C' n npasux AC
n AB pegom. [okazatn ga cy tauke P, Q n R konvHeapHe.

3. Oujaronane AC v BD konekcHor yeteopoyrna ABCD ce
ceky y Tauku M Tako pga je AM = MC v DM =2MB. Ako cy
X n'Y Tauke Ha gyxuma MC v BC' pepom, Takee fa je

AC : MX = BY : YC = 3, npumeHom MeHenajese Teopeme
fokasaTu ga cy Tadke D, X n Y konnHeapHe.



