VYBOZL V TEOMETPWJY

npod. ap Emunnja Hewoenh

NHcTnTyT 32 MaTtemaTrky 1 nHOpMaTUKY
MpupopgHo-maTemaTnykn dakynteT
Kparyjeeay

wkosicka 2022/23



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

OcHoBHe TpuroHomeTpujcke yHKLM]je Ce Ha3NBajy CUHYC, KOCUHYC,
TaHreHC M KOTAHMeHC 1 03HA4aBajy ce ca sin, cos, tg u ctg pegom.

VY onwTtem cny4ajy, TPUrOHOMETPUJCKE PyHKLM]JE NMPON3BOSBHOT
yrna (owTpor, npasor uan Tynor), ce ysoge nomohy
TPUIOHOMETPUJCKOT Kpyra.

MehyTum, y nocebHom cnydajy Kaga je yrao owitap, Herose
TPUIOHOMETPUJCKE (DYHKLM]E MOXKEMO Aa YBEAEMO U rnomofiy
MpaBoyriaor Tpoyrna.



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

’,El,ecbmumu,mja 9.1.| Heka je AABC npaBoyram Tpoyrao ca
npaBuM yraom y temeny B n owTtpum yriom « y temeny A. Tapa

je:
walBC L AB L BC . AB
sma—AC, COSQ_AC’ ga—AB, cga—BC.
A
B



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

[Mpema Tome:

CnHYyC je KONNYHNK HacnpaMHe KaTeTe U XUNOTEHY3E;

KOCUHYC je KONNYHNK Hanerne KatetTe n XNNOTEHY3E;

TaHreHc je KOJTMYHUK HacnpaMHe 1N HaNerne KaTeTe,

KOTAHIr€HC je KOMMYHUK Hanerne m HaCcnpaMHe KaTeTe.

lNokasahemo fa cuHyc owTpor yrna He 3aBucu of usbopa
MPaBorJor TPOyr/ja Koju MMa Taj owTap yrao.



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

Heka cy AABC n AA;B1C) aBa npaeoyrna Tpoyriaa Koju umajy
oWTpe YrioBe v M (v} TakeBe fa je & = «v; W NpaBse yriaose y
TemeHuma B n By. Taga cy oHU CAMYHM Ha OCHOBY cTaga YV.

C By ¢4

Cnnka 213



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

N3 Te cnnyHocTy cregn Aa cy CTpaHuue Hacnpam noayaapHux
yr/i0Ba NPOMNOPUNOHAJIHE, Na je

BC _ BC
AC  ACy

sina = =sino;.

Tume cmMO nokasann ga CMHYC yria o He 3aBucy og m3bopa
MpaBoyriaor Tpoyraa.

OBa ocoburHa Takofje BaXkKu 1 33 0CTaje TPUFOHOMETPUjCKE
hyHKLM]E OWITPOr yraa - KOCUHYC, TAHFEHC N KOTAHIEHC.



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

Mepa yrna ce geduHuwe CAMYHO Kao Mepa Oy>xu. To je cyHkuumja
KOja JaTOM Yry MPUAPY>Kyje NMo3uTrBaH peanaH 6poj.

’,El,ecbm—muwja 9.2.‘ Heka je U ckyn ceux yrnosa u R™ ckyn

no3nTUBHMX peanHux bpojesa. Pynkumja m: U — RT ce Hasuea
Mepa (BennynHa) yrna, ako Cy 3af0BOJbEHM YCIIOBU:

(1) nocToju yrao ag Takas ga je m(ag) = 1;
(2) 3a cBaka gBa yrna a u f3, ako je a = 3, Taga je m(a) = m(p);

(3) 3a caka Tpu yrna «, f u 7y, ako je a+ [ = vy, Tapa je

m(a) +m(B) = m(y).



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

Vrao 4unja je Mepa jeHaKa jefUHMLM Ce 30Be jeAUHUYHU Yrao.
JepunHnyHm yrao mepe y cteneHuma je yrao 4uja je mepa 1°.
JeanHnYHM yrao mepe y pafujaHumMa je yrao uuja je mepa 1rad.

Vrao 4unja je mepa 1° gobujamo kaga nyH yrao nogenumo Ha 360
NnoAyAapHUX ueHTpanHux yriosa. Mepa cBakor og mux je jeaad
CTeneH.



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa

yrna

Vrnoese MOXxeMoO U3MepuTu y pagujaHuma. Mepa yrna y
pagujaHnMa jJefHaKa je AY)KUHU KPY>KHOT JIyKa KOJU Mpunaga Tom
yrny. OHa ce Takofje Ha3mBa pajujaHcka mMepa yrna.
’,D,ecbmumumja 9.3.‘ Heka je <AOB ueHTpasHU yrao jequHNYHON
kpyra k(O,r). Mepa uentpantor yrna <AOB y pagnjaHuma

jeAHaKa je By>XuHU KpyxxHor nyka AB koju npunaga Tom yray.

kA




18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

Ha npumep, ako ueHTpaniu yrao <AOB uma 90°, kpy>xxHn nyk

—~

AB kojyn My npunaga nMa gy>xxuHy

l_r-7r-a_1-7r'90°_7r
- 180° 1800 27

Ha OCHOBy HedwvHuunje 9,3. cnegn ga ueHTtpanun yrao <AOB
nma 5 pagunjaHa. AKO LEHTpanHu yrao <CAOB unma 1°, kpyxHn

JIYK KOj MY MpuUnagaa je ayxuHe [ = @ Ha ocHoey HedwnHuunje
T
9.3 cnegun pa je mepa Tor yria 180 pagunjaHa. Tako gobujamo

BaXKHy penauujy nsmely cteneHa u pagujaHa:

o

= " rad. (1)



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

Momohy jegHakocTu (1), gobujamo pa je

1 1
Irad = 1°200 ~ 10120

~ 01/4//.
- R TREIRUEE

Kopucrehn jegnakoct (1), Takobje Hanasnmo ga je

°_30.1° =30 .
30" =30 30 130 rad 5 rad,

T T
4 o = 4 . 10 g 4 _— = —
5 5 5 130 rad 1 rad,

T T
© = . 10 = _— = — .
60 60 60 120 rad 3 rad



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

MNomMoRy jeHAKOCTPAHMYHOT TPOYrfa N KBajpaTa MOXXEMO Aa
M3PavyHaMO CMHYC, KOCMHYC, TAHMEHC N KOTAHIMEHC HEKNX OLITPUX
yrnoea (caunka 220).

¢ D C
a
2
a2 a
t D
45°
A a B

Crnuka 220



18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

V cnepehoj Tabenu npukasaHe cy BpefHOCTU TPUTOHOMETPU)CKIUX
byHKLM]a HEKNX OLLUTPMUX YrI0Ba.

sina | cosa | tga | ctga
T [
a=3015 |5 |3 |V
aoap | 2O Y2 |y
2 2
s | V3
=S s [V




18. TpuroHomeTpujcke cpyHKLMje OWITPUX YrIOBa U Mepa
yrna

MocTaBrmba ce NUTare Kako Aa AeUHULIEMO TPUTOHOMETpUjCKe
yHKLMje owTpor yria Koju je usmepeH y pagujaHuma. Ogrosop
je pat y cnepehoj paecbuHuymju.

’,El,ecbmumu,mja 9.4.‘ Heka je o owTap yrao koju uma t pagujaHa.
Tagpa je

sina =sint, cosa =cost, tga =tgt, ctga =ctgt.

: : T :
Ha ocHoBy npetxogHe gedwmtnunje, ako je m(a) = grad, Taga je

' in =~ Ty te X to T
Sln & = S1n — COSQZCOS*, o = — C o =C —.
o o g ggr cfg g5



3AO0ALN 3A BEXXKBAHE

3AO0ALUN 3A BEXKBAKE
1. N3payyHaTy CMHYC, KOCUHYC, TAHFEHC 1 KOTAHTEHC yraa Yuja je
mepa: (a) g pagnjana; (6) % paaujaHa.
2. VIspadyHaTu BpefHOCT U3pasa:

sin 30° + cos 30° — tg30° — ctg 30°.

3. VspadyHaTu BpefHOCT U3pasa:

(a) in—t t (6) t + in — + ct
m-—-tg—- — - =3 — —sin — —-.
> 6g3 COS(SCg?)’ g4 COS3S 4 Cg3

4. NspayyHaTu BpeaHoCT n3pasa:

(a) sin g cos Ztg %—Fctg?’ %; (6) 2sin®60°+cos® 30°+ctg® 30°.



