
Dodatni popravni kolokvijum iz Kompleksne analize 1

25. avgust 2023. godine

Prvi kolokvijum

1. (a) (4 poena) Ako su z1 i z3 dva naspramna temena jednog kvadrata u
kompleksnoj ravni, pokazati da su preostala dva temena

z2/4 =
1

2
(z1 + z3)± i

1

2
(z1 − z3) .

(b) (3 poena) Dokazati identitet

|a+ b|2 + |a− b|2 = 4|a|2

gde je |a| = |b| i a i b kompleksni brojevi.

2. (8 poena)Odrediti analiti~ku funkciju f(z) = u(x, y)+ iv(x, y) ~iji
je imaginarni deo funkcija

v(x, y) = ex−y sin(x+ y) .

3. (8 poena) Odrediti harmonijsku funkciju u(x, y) = ϕ(x2 + y2) .

Drugi kolokvijum

1. (8 poena) Preslikavawem w =
1

e
−2πi
z−2i+1 − 1

+
1

2
preslikati oblast

Dz = {z | |z − 2i| > 1, Re z > −1, Im z > 2} .

2. (7 poena) Preslikati oblast Dz = {z | Im z > Re z} na oblast Dw =
{w | |w + i| > 2} .

3. (8 poena)Funkciju f(z) =
1

z(z − 3)2
predstaviti Loranovim redom u

prstenu ~iji je centar ta~ka 1, tako da konvergira u ta~ki 1 +
3

2
i .

1



Tre}i kolokvijum

1. (5 poena) Kori{}ewem Ko{ijeve integralne formule, izra~unati

integral ∫
|z−1|=1

z

(z2 − 1)2(z − 1)
dz .

2. (5 poena) Neka je a 6= 2 pozitivna konstanta i Ca kru`nica

polupre~nika a sa centrom u koordinatnom po~etku, orijentisana

pozitivno. Izra~unati integral

∫
Ca

z2 + ez

z2(z − 2)
dz .

3. (5 poena) Izra~unati integral

π∫
0

sin2 x

(1− 2a cosx+ a2)(1− 2b cosx+ b2)
dx ,

pri ~emu je 0 < |a| < 1 < |b|, ab 6= 1 .

Napomena. Studenti koji slu{aju predmetKompleksna analiza (po starom

programu) mogu osvojiti na prvom kolokvijumu najvi{e 15 poena a na

drugom kolokvijumu najvi{e 16 poena (poeni }e im biti skalirani).
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