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s2(x) · s1(x) = s(x). Kona~no zakqu~ujemo da t(x) | p(x).(e) Neka t(x) | p(x) i t(x) | q(x). Tada postoje s1(x), s2(x) ∈ F[x]takvo da je p(x) = s1(x) · t(x) i q(x) = s2(x) · t(x).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formule(|) Neka t(x) | q(x) i q(x) | p(x). Tada postoje s1(x), s2(x) ∈ F[x]takvo da je q(x) = s1(x) · t(x) i p(x) = s2(x) · q(x). Dakle, imamoda je p(x) = s2(x) · s1(x) · t(x), odnosno p(x) = s(x) · t(x) gde je
s2(x) · s1(x) = s(x). Kona~no zakqu~ujemo da t(x) | p(x).(e) Neka t(x) | p(x) i t(x) | q(x). Tada postoje s1(x), s2(x) ∈ F[x]takvo da je p(x) = s1(x) · t(x) i q(x) = s2(x) · t(x). Za sve
u(x), v(x) ∈ F[x] va`i da je

u(x) · p(x) + v(x) · q(x) = (u(x) · s1(x) + v(x) · s2(x)) · t(x).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formule(|) Neka t(x) | q(x) i q(x) | p(x). Tada postoje s1(x), s2(x) ∈ F[x]takvo da je q(x) = s1(x) · t(x) i p(x) = s2(x) · q(x). Dakle, imamoda je p(x) = s2(x) · s1(x) · t(x), odnosno p(x) = s(x) · t(x) gde je
s2(x) · s1(x) = s(x). Kona~no zakqu~ujemo da t(x) | p(x).(e) Neka t(x) | p(x) i t(x) | q(x). Tada postoje s1(x), s2(x) ∈ F[x]takvo da je p(x) = s1(x) · t(x) i q(x) = s2(x) · t(x). Za sve
u(x), v(x) ∈ F[x] va`i da je

u(x) · p(x) + v(x) · q(x) = (u(x) · s1(x) + v(x) · s2(x)) · t(x).Dakle, va`i da t(x) | u(x) · p(x) + v(x) · q(x). �
Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleBezuov stavNeka je a ∈ F i p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n. Tada je

p(a) = a0 + a1a+ · · · + ana
njedan element u poqu F.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleBezuov stavNeka je a ∈ F i p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n. Tada je

p(a) = a0 + a1a+ · · · + ana
njedan element u poqu F. Za p(a) ka`emo da je vrednost polinoma uta~ki x = a.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleBezuov stavNeka je a ∈ F i p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n. Tada je

p(a) = a0 + a1a+ · · · + ana
njedan element u poqu F. Za p(a) ka`emo da je vrednost polinoma uta~ki x = a.Za element a ∈ F ka`emo da je nula polinoma p(x) ∈ F[x] ako jevrednost polinoma u toj ta~ki jednaka nuli, tj. p(a) = 0.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleBezuov stavNeka je a ∈ F i p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n. Tada je

p(a) = a0 + a1a+ · · · + ana
njedan element u poqu F. Za p(a) ka`emo da je vrednost polinoma uta~ki x = a.Za element a ∈ F ka`emo da je nula polinoma p(x) ∈ F[x] ako jevrednost polinoma u toj ta~ki jednaka nuli, tj. p(a) = 0.U tom slu~aju, za polinom prvog stepena x− a ka`emo da jelinearni faktor.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.Dokaz. Kako je
xk − ak = (xk−1 + xk−2a+ · · ·+ xak−2 + ak−1)(x− a),
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.Dokaz. Kako je
xk − ak = (xk−1 + xk−2a+ · · ·+ xak−2 + ak−1)(x− a),imamo

p(x)− p(a) =a1(x− a) + a2(x
2 − a2) + · · ·+ an(x

n − an)

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.Dokaz. Kako je
xk − ak = (xk−1 + xk−2a+ · · ·+ xak−2 + ak−1)(x− a),imamo

p(x)− p(a) =a1(x− a) + a2(x
2 − a2) + · · ·+ an(x

n − an)

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.Dokaz. Kako je
xk − ak = (xk−1 + xk−2a+ · · ·+ xak−2 + ak−1)(x− a),imamo

p(x)− p(a) =a1(x− a) + a2(x
2 − a2) + · · ·+ an(x

n − an)

=[a1 + a2(x+ a) + · · · + an(x
n−1 + · · ·+ an−1)](x− a)

=q(x)(x− a),gde je q(x) polinom stepena n− 1.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.Dokaz. Kako je
xk − ak = (xk−1 + xk−2a+ · · ·+ xak−2 + ak−1)(x− a),imamo

p(x)− p(a) =a1(x− a) + a2(x
2 − a2) + · · ·+ an(x

n − an)

=[a1 + a2(x+ a) + · · · + an(x
n−1 + · · ·+ an−1)](x− a)

=q(x)(x− a),gde je q(x) polinom stepena n− 1. S druge strane, po pretpostav
ije p(a) = 0, pa imamo da je p(x) = q(x)(x− a),Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleTeoremaAko je a nula polinoma p(x) ∈ F[x], tada je p(x) deqiv linearnimfaktorom x− a.Dokaz. Kako je
xk − ak = (xk−1 + xk−2a+ · · ·+ xak−2 + ak−1)(x− a),imamo

p(x)− p(a) =a1(x− a) + a2(x
2 − a2) + · · ·+ an(x

n − an)

=[a1 + a2(x+ a) + · · · + an(x
n−1 + · · ·+ an−1)](x− a)

=q(x)(x− a),gde je q(x) polinom stepena n− 1. S druge strane, po pretpostav
ije p(a) = 0, pa imamo da je p(x) = q(x)(x− a), {to zna~i da jepolinom p(x) deqiv linearnim faktorom x− a. �Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSlede}e tvr|ewe je poznato kao Bezuov stav:TeoremaOstatak pri deqewu polinoma p(x) sa x− a jednak je vrednostipolinoma p(a).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSlede}e tvr|ewe je poznato kao Bezuov stav:TeoremaOstatak pri deqewu polinoma p(x) sa x− a jednak je vrednostipolinoma p(a).Dokaz. Kako je q(x) = x− a polinom prvog stepena to postojijedinstveni polinom s(x) i konstanta r (polinom stepena nula)tako da je
p(x) = s(x)(x− a) + r.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSlede}e tvr|ewe je poznato kao Bezuov stav:TeoremaOstatak pri deqewu polinoma p(x) sa x− a jednak je vrednostipolinoma p(a).Dokaz. Kako je q(x) = x− a polinom prvog stepena to postojijedinstveni polinom s(x) i konstanta r (polinom stepena nula)tako da je
p(x) = s(x)(x− a) + r.Stavqaju}i x = a dobijamo da je r = p(a). �

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSlede}e tvr|ewe je poznato kao Bezuov stav:TeoremaOstatak pri deqewu polinoma p(x) sa x− a jednak je vrednostipolinoma p(a).Dokaz. Kako je q(x) = x− a polinom prvog stepena to postojijedinstveni polinom s(x) i konstanta r (polinom stepena nula)tako da je
p(x) = s(x)(x− a) + r.Stavqaju}i x = a dobijamo da je r = p(a). �Kori{}ewem prethodne teoreme, svaki polinom p(x) ∈ F[x]stepena n mo`emo na jedinstven na~in predstaviti (razlo`iti) postepenima od x− a,Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSlede}e tvr|ewe je poznato kao Bezuov stav:TeoremaOstatak pri deqewu polinoma p(x) sa x− a jednak je vrednostipolinoma p(a).Dokaz. Kako je q(x) = x− a polinom prvog stepena to postojijedinstveni polinom s(x) i konstanta r (polinom stepena nula)tako da je
p(x) = s(x)(x− a) + r.Stavqaju}i x = a dobijamo da je r = p(a). �Kori{}ewem prethodne teoreme, svaki polinom p(x) ∈ F[x]stepena n mo`emo na jedinstven na~in predstaviti (razlo`iti) postepenima od x− a, tj.

p(x) = A0 +A1(x− a) +A2(x− a)2 + · · ·+An(x− a)n,gde su Ak, k = 0, 1, . . . , n elementi poqa F.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZaista, na osnovu prethodne teoreme imamo
p(x) = A0 + p1(x)(x− a),gde smo stavili A0 = r = p(a) i p1(x) = s(x).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZaista, na osnovu prethodne teoreme imamo
p(x) = A0 + p1(x)(x− a),gde smo stavili A0 = r = p(a) i p1(x) = s(x). Ako je p1(x)polinom nultog stepena tra`eni razvoj je dobijen.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZaista, na osnovu prethodne teoreme imamo
p(x) = A0 + p1(x)(x− a),gde smo stavili A0 = r = p(a) i p1(x) = s(x). Ako je p1(x)polinom nultog stepena tra`eni razvoj je dobijen. U protivnomslu~aju, delimo polinom p1(x) sa x− a, dobijaju}i pritom da je
p1(x) = A1 + p2(x)(x − a),

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZaista, na osnovu prethodne teoreme imamo
p(x) = A0 + p1(x)(x− a),gde smo stavili A0 = r = p(a) i p1(x) = s(x). Ako je p1(x)polinom nultog stepena tra`eni razvoj je dobijen. U protivnomslu~aju, delimo polinom p1(x) sa x− a, dobijaju}i pritom da je
p1(x) = A1 + p2(x)(x − a),gde je A1 = p1(a).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZaista, na osnovu prethodne teoreme imamo
p(x) = A0 + p1(x)(x− a),gde smo stavili A0 = r = p(a) i p1(x) = s(x). Ako je p1(x)polinom nultog stepena tra`eni razvoj je dobijen. U protivnomslu~aju, delimo polinom p1(x) sa x− a, dobijaju}i pritom da je
p1(x) = A1 + p2(x)(x − a),gde je A1 = p1(a). Na ovaj na~in, dobijamo da je

p(x) = A0 +A1(x− a) + p2(x)(x− a)2.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZaista, na osnovu prethodne teoreme imamo
p(x) = A0 + p1(x)(x− a),gde smo stavili A0 = r = p(a) i p1(x) = s(x). Ako je p1(x)polinom nultog stepena tra`eni razvoj je dobijen. U protivnomslu~aju, delimo polinom p1(x) sa x− a, dobijaju}i pritom da je
p1(x) = A1 + p2(x)(x − a),gde je A1 = p1(a). Na ovaj na~in, dobijamo da je

p(x) = A0 +A1(x− a) + p2(x)(x− a)2.Nastavqaju}i ovaj postupak dobi}emo razvoj
p(x) = A0 +A1(x− a) +A2(x− a)2 + · · ·+An(x− a)n.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).Dokaz. Dokaz induk
ijom po stepenu n polinoma p(x).
Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).Dokaz. Dokaz induk
ijom po stepenu n polinoma p(x).Poka`imo da tvr|ewe va`i za n = 1.
Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).Dokaz. Dokaz induk
ijom po stepenu n polinoma p(x).Poka`imo da tvr|ewe va`i za n = 1. Neka je c1 koren polinoma
p(x) = a0 + a1x.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).Dokaz. Dokaz induk
ijom po stepenu n polinoma p(x).Poka`imo da tvr|ewe va`i za n = 1. Neka je c1 koren polinoma
p(x) = a0 + a1x. Tada a0 + a1c1 = 0, pa je a0 = −a1c1,

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).Dokaz. Dokaz induk
ijom po stepenu n polinoma p(x).Poka`imo da tvr|ewe va`i za n = 1. Neka je c1 koren polinoma
p(x) = a0 + a1x. Tada a0 + a1c1 = 0, pa je a0 = −a1c1, odaklesledi p(x) = −a1c1 + a1x = a1(x− c1).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 1. Ako je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n, an 6= 0, n ≥ 1 iako su c1, c2, . . . , cn razli~iti koreni polinoma p(x), tada je

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn) (faktoriza
ija polinoma).Dokaz. Dokaz induk
ijom po stepenu n polinoma p(x).Poka`imo da tvr|ewe va`i za n = 1. Neka je c1 koren polinoma
p(x) = a0 + a1x. Tada a0 + a1c1 = 0, pa je a0 = −a1c1, odaklesledi p(x) = −a1c1 + a1x = a1(x− c1).Pretpostavimo da je tvr|ewe ta~no za sve polinome stepena mawegod n, gde je n > 1.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x),

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n),

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n), a kako je
cj − c1 6= 0, za j 6= 1,

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n), a kako je
cj − c1 6= 0, za j 6= 1, sledi da je q(cj) = 0 za svaki j = 2, . . . , n.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n), a kako je
cj − c1 6= 0, za j 6= 1, sledi da je q(cj) = 0 za svaki j = 2, . . . , n.Dakle, q(x) ima n− 1 razli~itih korena c2, . . . , cn ∈ F.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n), a kako je
cj − c1 6= 0, za j 6= 1, sledi da je q(cj) = 0 za svaki j = 2, . . . , n.Dakle, q(x) ima n− 1 razli~itih korena c2, . . . , cn ∈ F.Prema induk
ijskoj hipotezi sledi q(x) = an(x− c2) . . . (x− cn).
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n), a kako je
cj − c1 6= 0, za j 6= 1, sledi da je q(cj) = 0 za svaki j = 2, . . . , n.Dakle, q(x) ima n− 1 razli~itih korena c2, . . . , cn ∈ F.Prema induk
ijskoj hipotezi sledi q(x) = an(x− c2) . . . (x− cn).Zamenom u p(x) = q(x)(x− c1)
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePo{to je c1 koren polinoma p(x) koji je stepena n, va`i da je
x− c1 | p(x), pa postoji polinom q ∈ F[x] , tako da
p(x) = q(x)(x− c1).Stepen polinoma q(x) je n− 1, a vode}i koefi
ijent an. Tadava`i i da je 0 = p(cj) = (cj − c1)q(cj) (j = 2, . . . , n), a kako je
cj − c1 6= 0, za j 6= 1, sledi da je q(cj) = 0 za svaki j = 2, . . . , n.Dakle, q(x) ima n− 1 razli~itih korena c2, . . . , cn ∈ F.Prema induk
ijskoj hipotezi sledi q(x) = an(x− c2) . . . (x− cn).Zamenom u p(x) = q(x)(x− c1) dobijamo

p(x) = an(x− c1)(x− c2) . . . (x− cn),{to je i trebalo pokazati. �
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 2. Polinom p(x) stepena n ≥ 1 ne mo`e imati vi{e od
n razli~itih korena.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 2. Polinom p(x) stepena n ≥ 1 ne mo`e imati vi{e od
n razli~itih korena.Dokaz. Pretpostavimo suprotno,
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 2. Polinom p(x) stepena n ≥ 1 ne mo`e imati vi{e od
n razli~itih korena.Dokaz. Pretpostavimo suprotno, da polinom p(x) sa vode}imkoefi
ijentom an 6= 0, ima n+ 1 razli~itih korena c1, . . . , cn, c.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 2. Polinom p(x) stepena n ≥ 1 ne mo`e imati vi{e od
n razli~itih korena.Dokaz. Pretpostavimo suprotno, da polinom p(x) sa vode}imkoefi
ijentom an 6= 0, ima n+ 1 razli~itih korena c1, . . . , cn, c.Tada je, po posledi
i 1,

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn),
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 2. Polinom p(x) stepena n ≥ 1 ne mo`e imati vi{e od
n razli~itih korena.Dokaz. Pretpostavimo suprotno, da polinom p(x) sa vode}imkoefi
ijentom an 6= 0, ima n+ 1 razli~itih korena c1, . . . , cn, c.Tada je, po posledi
i 1,

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn),pa je
0 = p(c) = an

︸︷︷︸

6=0

(c− c1)
︸ ︷︷ ︸

6=0

(c− c2)
︸ ︷︷ ︸

6=0

. . . (c− cn)
︸ ︷︷ ︸

6=0

,
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 2. Polinom p(x) stepena n ≥ 1 ne mo`e imati vi{e od
n razli~itih korena.Dokaz. Pretpostavimo suprotno, da polinom p(x) sa vode}imkoefi
ijentom an 6= 0, ima n+ 1 razli~itih korena c1, . . . , cn, c.Tada je, po posledi
i 1,

p(x) = an(x− c1) . . . (x− cn),pa je
0 = p(c) = an

︸︷︷︸

6=0

(c− c1)
︸ ︷︷ ︸

6=0

(c− c2)
︸ ︷︷ ︸

6=0

. . . (c− cn)
︸ ︷︷ ︸

6=0

,{to je kontradik
ija. �Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).Dokaz. Stavimo da je h(x) = p(x)− q(x) i pretpostavimo da je
h(x) 6= 0.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).Dokaz. Stavimo da je h(x) = p(x)− q(x) i pretpostavimo da je
h(x) 6= 0. Imamo da je degh(x) ≤ max{degp(x),degq(x)} ≤ n
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).Dokaz. Stavimo da je h(x) = p(x)− q(x) i pretpostavimo da je
h(x) 6= 0. Imamo da je degh(x) ≤ max{degp(x),degq(x)} ≤ n i
h(ci) = p(ci)− q(ci) = 0, za svako i = 1, . . . , n+ 1.

Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).Dokaz. Stavimo da je h(x) = p(x)− q(x) i pretpostavimo da je
h(x) 6= 0. Imamo da je degh(x) ≤ max{degp(x),degq(x)} ≤ n i
h(ci) = p(ci)− q(ci) = 0, za svako i = 1, . . . , n+ 1.Dakle, h(x) ima n+ 1 razli~itih korena u F,
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).Dokaz. Stavimo da je h(x) = p(x)− q(x) i pretpostavimo da je
h(x) 6= 0. Imamo da je degh(x) ≤ max{degp(x),degq(x)} ≤ n i
h(ci) = p(ci)− q(ci) = 0, za svako i = 1, . . . , n+ 1.Dakle, h(x) ima n+ 1 razli~itih korena u F, {to je kontradik
ijasa posledi
om 2.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 3. Ako su p(x), q(x) polinomi stepena ≤ n i
c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti elementi poqa F takvi da
p(ci) = q(ci), i = 1, 2, . . . n+ 1, onda je p(x) = q(x).Dokaz. Stavimo da je h(x) = p(x)− q(x) i pretpostavimo da je
h(x) 6= 0. Imamo da je degh(x) ≤ max{degp(x),degq(x)} ≤ n i
h(ci) = p(ci)− q(ci) = 0, za svako i = 1, . . . , n+ 1.Dakle, h(x) ima n+ 1 razli~itih korena u F, {to je kontradik
ijasa posledi
om 2.Dakle, h(x) = 0, tj. p(x) = q(x). �
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 4. Ako su c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti, a b1, b2, . . . , bn+1proizvoqni elementi poqa F, tada postoji ta~no jedan polinom
p(x) ∈ F[x] stepena ≤ n tako da p(ci) = bi za i = 1, . . . , n+ 1.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 4. Ako su c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti, a b1, b2, . . . , bn+1proizvoqni elementi poqa F, tada postoji ta~no jedan polinom
p(x) ∈ F[x] stepena ≤ n tako da p(ci) = bi za i = 1, . . . , n+ 1.Dokaz. Egzisten
ija polinoma p(x).
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 4. Ako su c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti, a b1, b2, . . . , bn+1proizvoqni elementi poqa F, tada postoji ta~no jedan polinom
p(x) ∈ F[x] stepena ≤ n tako da p(ci) = bi za i = 1, . . . , n+ 1.Dokaz. Egzisten
ija polinoma p(x). Posmatrajmo Lagran`ovinterpola
ioni polinom, tj. polinom oblika:
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosledi
a 4. Ako su c1, c2, . . . , cn+1 razli~iti, a b1, b2, . . . , bn+1proizvoqni elementi poqa F, tada postoji ta~no jedan polinom
p(x) ∈ F[x] stepena ≤ n tako da p(ci) = bi za i = 1, . . . , n+ 1.Dokaz. Egzisten
ija polinoma p(x). Posmatrajmo Lagran`ovinterpola
ioni polinom, tj. polinom oblika:
p(x) = b1 ·

(x− c2)(x− c3) · · · (x− cn+1)

(c1 − c2)(c1 − c3) . . . (c1 − cn+1)

+b2 ·
(x− c1)(x− c3) · · · (x− cn+1)

(c2 − c1)(c2 − c3) . . . (c2 − cn+1)

+ · · ·+ bn+1 ·
(x− c1)(x− c2) · · · (x− cn)

(cn+1 − c1)(cn+1 − c2) . . . (cn+1 − cn)
.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1 i
degp(x) ≤ n.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1 i
degp(x) ≤ n.Jedinstvenost.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1 i
degp(x) ≤ n.Jedinstvenost. Ako je q(x) ∈ F[x] takav da je degq(x) ≤ n i
q(ci) = bi (i = 1, . . . , n+ 1),
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1 i
degp(x) ≤ n.Jedinstvenost. Ako je q(x) ∈ F[x] takav da je degq(x) ≤ n i
q(ci) = bi (i = 1, . . . , n+ 1), prema prethodnoj posledi
i sledi
q(x) = p(x). �
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1 i
degp(x) ≤ n.Jedinstvenost. Ako je q(x) ∈ F[x] takav da je degq(x) ≤ n i
q(ci) = bi (i = 1, . . . , n+ 1), prema prethodnoj posledi
i sledi
q(x) = p(x). �Dakle, na osnovu prethodne posledi
e mo`emo zakqu~iti da jelinearni polinom p(x) odre|en svojim vrednostima p(c0), p(c1) udvema razli~itim ta~kama c0 6= c1.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePolinom p(x) ispuwava uslove p(ci) = bi, i = 1, . . . , n+ 1 i
degp(x) ≤ n.Jedinstvenost. Ako je q(x) ∈ F[x] takav da je degq(x) ≤ n i
q(ci) = bi (i = 1, . . . , n+ 1), prema prethodnoj posledi
i sledi
q(x) = p(x). �Dakle, na osnovu prethodne posledi
e mo`emo zakqu~iti da jelinearni polinom p(x) odre|en svojim vrednostima p(c0), p(c1) udvema razli~itim ta~kama c0 6= c1.Kvadratni polinom je odre|en svojim vrednostima u trimarazli~itim ta~kama.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) =
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x).
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x). Za preslikavawe
p(x) 7→ p′(x) ka`emo da je diferen
irawe u prstenu F[x].
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x). Za preslikavawe
p(x) 7→ p′(x) ka`emo da je diferen
irawe u prstenu F[x].Vi{i izvodi p(k)(x) defini{u se rekurzivno;
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x). Za preslikavawe
p(x) 7→ p′(x) ka`emo da je diferen
irawe u prstenu F[x].Vi{i izvodi p(k)(x) defini{u se rekurzivno; na primer, izvodpolinoma p′(x) naziva se drugi izvod polinoma p(x), itd.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x). Za preslikavawe
p(x) 7→ p′(x) ka`emo da je diferen
irawe u prstenu F[x].Vi{i izvodi p(k)(x) defini{u se rekurzivno; na primer, izvodpolinoma p′(x) naziva se drugi izvod polinoma p(x), itd.Po defini
iji, p(0)(x) = p(x).Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x). Za preslikavawe
p(x) 7→ p′(x) ka`emo da je diferen
irawe u prstenu F[x].Vi{i izvodi p(k)(x) defini{u se rekurzivno; na primer, izvodpolinoma p′(x) naziva se drugi izvod polinoma p(x), itd.Po defini
iji, p(0)(x) = p(x).Napomenimo da je degp′(x) = degp(x)− 1.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleHornerova {ema i Vietove formuleDefini
ijaAko je p(x) = a0 + a1x+ · · ·+ anx
n proizvoqan polinom iz F[x],tada za polinom

p′(x) = a1 + 2a2x
2 + · · ·+ nanx

n−1 ∈ F[x]ka`emo da je (prvi) izvod polinoma p(x). Za preslikavawe
p(x) 7→ p′(x) ka`emo da je diferen
irawe u prstenu F[x].Vi{i izvodi p(k)(x) defini{u se rekurzivno; na primer, izvodpolinoma p′(x) naziva se drugi izvod polinoma p(x), itd.Po defini
iji, p(0)(x) = p(x).Napomenimo da je degp′(x) = degp(x)− 1. Tako|e, za svako
k > n = degp(x) imamo da je p(k)(x) nula polinom.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleJedan elementaran, ali va`an problem je izra~unavawe vrednostipolinoma za dato x = a.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleJedan elementaran, ali va`an problem je izra~unavawe vrednostipolinoma za dato x = a. Predstavimo polinom po opadaju}imstepenima
p(x) = a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleJedan elementaran, ali va`an problem je izra~unavawe vrednostipolinoma za dato x = a. Predstavimo polinom po opadaju}imstepenima
p(x) = a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an.Ako bismo izra~unavali vrednost polinoma p(a), na osnovuprethodnog izraza, bilo bi potrebno 2n− 1 mno`ewa i n sabirawa.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleJedan elementaran, ali va`an problem je izra~unavawe vrednostipolinoma za dato x = a. Predstavimo polinom po opadaju}imstepenima
p(x) = a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an.Ako bismo izra~unavali vrednost polinoma p(a), na osnovuprethodnog izraza, bilo bi potrebno 2n− 1 mno`ewa i n sabirawa.Me|utim, ukoliko p(x) predstavimo u obliku
p(x) = (· · · ((a0x+ a1)x+ a2)x+ · · ·+ an−1)x+ an
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleJedan elementaran, ali va`an problem je izra~unavawe vrednostipolinoma za dato x = a. Predstavimo polinom po opadaju}imstepenima
p(x) = a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an.Ako bismo izra~unavali vrednost polinoma p(a), na osnovuprethodnog izraza, bilo bi potrebno 2n− 1 mno`ewa i n sabirawa.Me|utim, ukoliko p(x) predstavimo u obliku
p(x) = (· · · ((a0x+ a1)x+ a2)x+ · · ·+ an−1)x+ anpotrebno je samo n mno`ewa i n sabirawa.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSa b0, b1, . . . , bn−1 ozna~imo koefi
ijente polinoma s(x) izBezuovog stava i stavimo bn = r.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSa b0, b1, . . . , bn−1 ozna~imo koefi
ijente polinoma s(x) izBezuovog stava i stavimo bn = r. Tada imamo
a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an =

= (b0x
n−1 + b1x

n−2 + · · ·+ bn−1)(x− a) + bn,
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSa b0, b1, . . . , bn−1 ozna~imo koefi
ijente polinoma s(x) izBezuovog stava i stavimo bn = r. Tada imamo
a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an =

= (b0x
n−1 + b1x

n−2 + · · ·+ bn−1)(x− a) + bn,odakle, upore|ivawem koefi
ijenata uz odgovaraju}e stepene nalevoj i desnoj strani prethodne jednakosti, dobijamo
a0 = b0, ak = bk − bk−1a (k = 1, . . . , n).
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSa b0, b1, . . . , bn−1 ozna~imo koefi
ijente polinoma s(x) izBezuovog stava i stavimo bn = r. Tada imamo
a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an =

= (b0x
n−1 + b1x

n−2 + · · ·+ bn−1)(x− a) + bn,odakle, upore|ivawem koefi
ijenata uz odgovaraju}e stepene nalevoj i desnoj strani prethodne jednakosti, dobijamo
a0 = b0, ak = bk − bk−1a (k = 1, . . . , n).Na osnovu ovih jednakosti mo`e se formirati rekurzivni postupakza izra~unavawe vrednosti polinoma za x = a:
b0 = a0,Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSa b0, b1, . . . , bn−1 ozna~imo koefi
ijente polinoma s(x) izBezuovog stava i stavimo bn = r. Tada imamo
a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an =

= (b0x
n−1 + b1x

n−2 + · · ·+ bn−1)(x− a) + bn,odakle, upore|ivawem koefi
ijenata uz odgovaraju}e stepene nalevoj i desnoj strani prethodne jednakosti, dobijamo
a0 = b0, ak = bk − bk−1a (k = 1, . . . , n).Na osnovu ovih jednakosti mo`e se formirati rekurzivni postupakza izra~unavawe vrednosti polinoma za x = a:
b0 = a0, bk = ak + bk−1a (k = 1, . . . , n),Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleSa b0, b1, . . . , bn−1 ozna~imo koefi
ijente polinoma s(x) izBezuovog stava i stavimo bn = r. Tada imamo
a0x

n + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an−1x+ an =

= (b0x
n−1 + b1x

n−2 + · · ·+ bn−1)(x− a) + bn,odakle, upore|ivawem koefi
ijenata uz odgovaraju}e stepene nalevoj i desnoj strani prethodne jednakosti, dobijamo
a0 = b0, ak = bk − bk−1a (k = 1, . . . , n).Na osnovu ovih jednakosti mo`e se formirati rekurzivni postupakza izra~unavawe vrednosti polinoma za x = a:
b0 = a0, bk = ak + bk−1a (k = 1, . . . , n),koji posle n koraka daje vrednost polinoma, tj. p(a) = bn.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleIzlo`eni postupak poznat je kao Hornerova {ema i mo`e seinterpretirati kroz slede}u {emu:
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleIzlo`eni postupak poznat je kao Hornerova {ema i mo`e seinterpretirati kroz slede}u {emu:
a a0 a1 a2 a3 · · · an−1 an

b0a b1a b2a bn−2a bn−1a

b0 b1 b2 b3 bn−1 bn = p(a)
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleIzlo`eni postupak poznat je kao Hornerova {ema i mo`e seinterpretirati kroz slede}u {emu:
a a0 a1 a2 a3 · · · an−1 an

b0a b1a b2a bn−2a bn−1a

b0 b1 b2 b3 bn−1 bn = p(a)PrimerNeka je p(x) = 4x4 − 4x3 + 13x2 − 16x− 12 ∈ R[x]. PrimenomHornerove {eme odredi}emo vrednost p(2).
Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleIzlo`eni postupak poznat je kao Hornerova {ema i mo`e seinterpretirati kroz slede}u {emu:
a a0 a1 a2 a3 · · · an−1 an

b0a b1a b2a bn−2a bn−1a

b0 b1 b2 b3 bn−1 bn = p(a)PrimerNeka je p(x) = 4x4 − 4x3 + 13x2 − 16x− 12 ∈ R[x]. PrimenomHornerove {eme odredi}emo vrednost p(2).
2 4 −4 13 −16 −12

8 8 42 52

4 4 21 26 40Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerDakle, p(2) = 40.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerDakle, p(2) = 40. Koli~nik pri deqewu polinoma p(x) sa x− 2 jepolinom s(x) = 4x3 + 4x2 + 21x+ 26,
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerDakle, p(2) = 40. Koli~nik pri deqewu polinoma p(x) sa x− 2 jepolinom s(x) = 4x3 + 4x2 + 21x+ 26, a ostatak deqewa je
r = p(2) = 40.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerDakle, p(2) = 40. Koli~nik pri deqewu polinoma p(x) sa x− 2 jepolinom s(x) = 4x3 + 4x2 + 21x+ 26, a ostatak deqewa je
r = p(2) = 40.Navedena {ema se mo`e uprostiti izostavqawem druge vrste.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerDakle, p(2) = 40. Koli~nik pri deqewu polinoma p(x) sa x− 2 jepolinom s(x) = 4x3 + 4x2 + 21x+ 26, a ostatak deqewa je
r = p(2) = 40.Navedena {ema se mo`e uprostiti izostavqawem druge vrste. Naprimer, za a = −1

2 imamo
−1

2 4 −4 13 −16 −12

4 −6 16 −24 0
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerDakle, p(2) = 40. Koli~nik pri deqewu polinoma p(x) sa x− 2 jepolinom s(x) = 4x3 + 4x2 + 21x+ 26, a ostatak deqewa je
r = p(2) = 40.Navedena {ema se mo`e uprostiti izostavqawem druge vrste. Naprimer, za a = −1

2 imamo
−1

2 4 −4 13 −16 −12

4 −6 16 −24 0odakle zakqu~ujemo da je a = −1
2 nula polinoma p(x).
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerPrimenimo sada postupak suk
esivnog deqewa u 
iqu dobijawarazlagawa polinoma p(x) po stepenima od x− 2
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerPrimenimo sada postupak suk
esivnog deqewa u 
iqu dobijawarazlagawa polinoma p(x) po stepenima od x− 2 i izra~unavawaizvoda polinoma u ta~ki x = 2.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerPrimenimo sada postupak suk
esivnog deqewa u 
iqu dobijawarazlagawa polinoma p(x) po stepenima od x− 2 i izra~unavawaizvoda polinoma u ta~ki x = 2.Postupak je prikazan u slede}oj tabeli:
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerPrimenimo sada postupak suk
esivnog deqewa u 
iqu dobijawarazlagawa polinoma p(x) po stepenima od x− 2 i izra~unavawaizvoda polinoma u ta~ki x = 2.Postupak je prikazan u slede}oj tabeli:
2 4 −4 13 −16 −12

4 4 21 26 40

4 12 45 116

4 20 85

4 28

4
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePrimerPrimenimo sada postupak suk
esivnog deqewa u 
iqu dobijawarazlagawa polinoma p(x) po stepenima od x− 2 i izra~unavawaizvoda polinoma u ta~ki x = 2.Postupak je prikazan u slede}oj tabeli:
2 4 −4 13 −16 −12

4 4 21 26 40

4 12 45 116

4 20 85

4 28

4Prema tome,
p(x) = 40 + 116(x − 2) + 85(x− 2)2 + 28(x − 2)3 + 4(x− 2)4.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n. Neka su wegove nule redom x1, x2, . . . , xn.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n. Neka su wegove nule redom x1, x2, . . . , xn. Va`e tzv.Vietove formule
x1 + x2 + · · ·+ xn = −

an−1

an
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n. Neka su wegove nule redom x1, x2, . . . , xn. Va`e tzv.Vietove formule
x1 + x2 + · · ·+ xn = −

an−1

an
x1x2 + x1x3 + · · ·+ xn−1xn =

an−2

an
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n. Neka su wegove nule redom x1, x2, . . . , xn. Va`e tzv.Vietove formule
x1 + x2 + · · ·+ xn = −

an−1

an
x1x2 + x1x3 + · · ·+ xn−1xn =

an−2

an
x1x2x3 + x1x2x4 + . . . = −

an−3

an
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n. Neka su wegove nule redom x1, x2, . . . , xn. Va`e tzv.Vietove formule
x1 + x2 + · · ·+ xn = −

an−1

an
x1x2 + x1x3 + · · ·+ xn−1xn =

an−2

an
x1x2x3 + x1x2x4 + . . . = −

an−3

an...
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formulePosmatrajmo polinom p(x) sa kompleksnim koefi
ijentimastepena n. Neka su wegove nule redom x1, x2, . . . , xn. Va`e tzv.Vietove formule
x1 + x2 + · · ·+ xn = −

an−1

an
x1x2 + x1x3 + · · ·+ xn−1xn =

an−2

an
x1x2x3 + x1x2x4 + . . . = −

an−3

an...
x1x2 . . . xn = (−1)n

a0

an
.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZa n = 2 imamo da je p(x) = a2x
2 + a1x+ a0, a2 6= 0,
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZa n = 2 imamo da je p(x) = a2x
2 + a1x+ a0, a2 6= 0, pa va`eformule

x1 + x2 = −
a1

a2
x1x2 =

a0

a2
.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZa n = 2 imamo da je p(x) = a2x
2 + a1x+ a0, a2 6= 0, pa va`eformule

x1 + x2 = −
a1

a2
x1x2 =

a0

a2
.Za n = 3 imamo da je p(x) = a3x

3 + a2x
2 + a1x+ a0, a3 6= 0
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleZa n = 2 imamo da je p(x) = a2x
2 + a1x+ a0, a2 6= 0, pa va`eformule

x1 + x2 = −
a1

a2
x1x2 =

a0

a2
.Za n = 3 imamo da je p(x) = a3x

3 + a2x
2 + a1x+ a0, a3 6= 0 pava`e formule

x1 + x2 + x3 = −
a2

a3
x1x2 + x1x3 + x2x3 =

a1

a3
x1x2x3 = −

a0

a3
.Linearna algebra 1 PMF Kragujeva




Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleDokaz za n = 3.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleDokaz za n = 3.Kako je p(x) = a3(x− x1)(x− x2)(x− x3) =
a3x

3− a3(x1+x2 +x3)x
2 + a3(x1x2+x1x3 +x2x3)x− a3x1x2x3.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleDokaz za n = 3.Kako je p(x) = a3(x− x1)(x− x2)(x− x3) =
a3x

3− a3(x1+x2 +x3)x
2 + a3(x1x2+x1x3 +x2x3)x− a3x1x2x3.Sa druge strane imamo da je p(x) = a0 + a1x+ a2x

2 + a3x
3.
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleDokaz za n = 3.Kako je p(x) = a3(x− x1)(x− x2)(x− x3) =
a3x

3− a3(x1+x2 +x3)x
2 + a3(x1x2+x1x3 +x2x3)x− a3x1x2x3.Sa druge strane imamo da je p(x) = a0 + a1x+ a2x

2 + a3x
3.Dakle, va`i

x1 + x2 + x3 = −
a2

a3
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleDokaz za n = 3.Kako je p(x) = a3(x− x1)(x− x2)(x− x3) =
a3x

3− a3(x1+x2 +x3)x
2 + a3(x1x2+x1x3 +x2x3)x− a3x1x2x3.Sa druge strane imamo da je p(x) = a0 + a1x+ a2x

2 + a3x
3.Dakle, va`i

x1 + x2 + x3 = −
a2

a3
x1x2 + x1x3 + x2x3 =

a1

a3
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Osobine rela
ije deqivosti polinoma Bezuov stav Hornerova {ema i Vietove formuleDokaz za n = 3.Kako je p(x) = a3(x− x1)(x− x2)(x− x3) =
a3x

3− a3(x1+x2 +x3)x
2 + a3(x1x2+x1x3 +x2x3)x− a3x1x2x3.Sa druge strane imamo da je p(x) = a0 + a1x+ a2x

2 + a3x
3.Dakle, va`i

x1 + x2 + x3 = −
a2

a3
x1x2 + x1x3 + x2x3 =

a1

a3
x1x2x3 = −

a0

a3
.
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