
Prvi popravni kolokvijum iz Teorije brojeva
20. jun 2023. godine

1. Dokazati da je, za svaki neparan broj n, broj n3 + 3n2 − n − 3 deqiv
sa 48.

2. (a) Koliko zajedni~kih delilaca imaju brojevi 11! i 6750?

(b) Izra~unati τ(σ(2256)− ϕ(485)).

3. Ako je p prost broj, onda je p4 + p2 + 1 slo`en broj. Dokazati.

4. Ako je p > 20 prost broj, odrediti ostatak pri deqewu sa p broja

17p +
15∑
k=1

k3(p−1).

5. Odrediti posledwe dve cifre broje 20072007
2007

.
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Drugi popravni kolokvijum iz Teorije brojeva
20. jun 2023. godine

1. (5 poena) De~ak ima 12 olovaka. Zelenih ima isto koliko i `utih, a

crvenih ima dva puta vi{e nego plavih. Koliko olovaka svake boje

ima de~ak?

2. (a) (3 poena) Odrediti sve parove celih brojeva x i y tako da je

wihov proizvod 13 puta ve}i od wihovog zbira.

(b) (3 poena) Jedna~inu
1

x
+
1

y
=

1

2
re{iti u skupuprirodnihbrojeva.

3. (3 poena) Postoje li prirodni brojevi x i y takvi da je

9(x2 + y2 + 1) + 2(3xy + 2) = 2005?

4. (4 poena) Odrediti nekongruentna re{ewa linearne kongruencije

10x ≡ −2 (mod 58).

5. (4 poena) Re{iti sistem kongruencija:

4x ≡ 1 (mod 7)

x ≡ 15 · 5−1 (mod 4)

13x ≡ 9 (mod 15).
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