I'maBa 1
Judepennujajgnu padyyH

1.1 OcnHoBHe Teopeme audepeHInjaTHOT PadyHa

Heka je mata dyskmmja f 1 E - R, ECRuxg € E.
3a f(xg) ce kaxe ja je nokaanu excrpemym byHknuje f ako nocroju

0 > 0 rako ma je o+ Az € E u f(xro+ Ax) — f(xo) cramHor 3Haka 3a
cBako Az € (—9,0).

Teopema 1.1. (PepmaoBa teopema) Hexa ¢ynruuja f : [a,b] — R
uma y mauku o € (a,b) aokaanu excmpemym. Axo nocmoju f'(xo),
mada je f'(xg) = 0.

Jlokas. Tlowmro dbyunknumja f y rauku zg € (a,b) uma JoKaJgHU €K-
crpemyM, taga je f(zg + Az) — f(xg) cramsor 3maka. He ymamyjyhn
ONIITOCT ITPETIOCTABAMO Ja je OBaj W3pa3 HeHeraruBaH. Jlasme je

f(zg 4+ Ax) — f(xo)

/ — . >
filmo) = lim, Az >0,
JIOK je
. + Az) — f(xo)
(eo) = lim L0 <0.
f(wo) = lim Az 0

ITowrro nocroju uszson f’(z), 3akmydyjemo ua je fi(xo) = fL(zo) =
f'(x0), a To je moryhe jenmuo axo je f'(xg) = 0.
]

leomerpujcka unrepuperamnuja PepmaoBe Teopeme: akKO KpuBa Yy =
f(z), = € [a,b], y Tauku xo € (a,b) uMa JIOKAJIHU EKCTPEMYM U IIOCTOjA

1
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YA

Cuuxka 1.1.

TAHIEHTA, HA KPUBY Yy TOj TAYKU, TaJa je Ta TAHIeHTa [1apaJiejHa ca T—
ocoM (Buaern cauky 1.1).

Teopema 1.2. (PosioBa Teopema) Axo je dynruyuja [ nenpexudna na
odceury [a,b], dupepenyujabuana na unmepsany (a,b) u f(a) = f(b),
mada nocmoju maura ¢ € (a,b) maxsa da je f'(c) = 0.

Joxas. Ilomro je dbynknuja f HempekujHa Ha OJCEUKY |[a,b], HAa
ocuoBy Bajepurrpacose Teopeme, dynknuja f jocruxe a ojaceuxy [a, b
cBOjy HajBehy Bpemnoct M u CBOjy HajMamby BPEIHOCT 1M, Tj. IIOCTOje

x1,x9 € [a,b] Tako paje f(xy) = m[inb}f(:n) =mu f(x2) = m[a);:)]f(:n) =
€la, rela,
M.

1° Ako je M = m, tana je dpyuknuja f KOHCTAHTHA HA OJICEUKY [a, ]
u f(z) = f(a), € [a,b]. Camum Tum je f'(z) = 0 3a csako x € (a,b),
na je ¢ Ipou3BOJbHA TauKa u3 uHTepBasa (a,b).

2° Axo je M # m, Tana je w1 # x2, a 360r ycaosa f(a) = f(b), 6ap
jeJlHa oy TavaKa T, To Ce HAJIA3W y OTBOpeHOM mHTepBaiy (a,b). Heka
je, Ha mpuMep, TO Tadka r1. VI3BOJ y TauKM X MOCTOjU, 1A HA OCHOBY
®epmaose Teopeme, caeau ja je f'(r1) = 0. Hakue, ¢ = x1. O

PosoBom Teopemom ce TBpAM Ja IO OAroBapajyhumM ycaosuma Imo-
croju 6ap jejna rauka ¢ € (a,b) Taksa ja je ranrenrta kpuse y = f(z) y
tauku (¢, f(c)) napasesnna ca x—ocoM (Buieru ciuky 1.2).

3amamu
1.1. Ako je f(z) = (z — 1)(x — 2)(x — 6), moKa3aTH Ja jeHAYUHA

f'(z) = 0 uma aBa peasna KOpeHa W OJPEJUTH UHTEPBAJIE y KOJUMA, Ce
OHH HAJa3e.
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Cuuxka 1.2.

1.2. Ako je f:[0,1] — R audepennujabunna dynknuja, nokazaru
na dyskuuja F(x) = (22 — 1) f(z) + z(z — 1) f'(x) uma Gap jenny mHyiry
y unrepsaiy (0,1).

1.3. Heka f : [a,b] = R, 0 < a < b. Ako je dynkuuja f nenpexuua
Ha [a,b], mudepennujabunna ua (a,b) u af(b) = bf(a), nokazaru:
1 @ee (@) £ = L9,

20 (3d € (a,b)) f'(d) = %.

1.4. Axko je peasna dyaknuja [ gedunncana u gudepeHnujabuiHa,
na ckyny R u f'(z) # 1, 3a cBako x € R, nokazaru na dynkuuja [ uma
HajBuie jenny dbukcHy Tadky. (3a tauky ro € R kaxemo ma je dbukcHa
rauka dysknuje [ : R — R ako je f(z9) = x¢.)

1.5. Tlokazaru ja 3a cBaky audepennujabuiny dyukiuja f: R —
R koja uma 6ap jeauy nysy nocroju ¢ € R rako pa je c¢f’(c) + f(c) = 0.

1.6. IlokazaTu 1a 3a CBaKM HA3 peAJTHUX OpOjeBa a1, a2, a3, - .., Ay, - - -
jeTHaInHA,

ap, cosNT + ap—1 cos(n — )z + -+ +aycosx =0
uma 6ap jeano pememe y uarepsaiy (0, 7).

1.7. Ako Hu3s ag,ay, ..., a, € R 3a10B0/paBa yCjIOB

(2% ap—1 ai
—_— =0
] n + + 5 + ag ,

IOKA3aTHU /I3 jeJHAMAHA ApL” + p_12" 1 4 -+ + a12 + ag = 0 uma Gap
jeman peasan kopen udmehy 6pojesa 0 u 1.
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1.8. Ako je menpekuiua dbyukmyja f : [0, +00) — R mudepennuja-
6usna na (0,+00) u f(0) =1, |f(x)] < e, z > 0, nokazaru sa nocroju
¢ > 0 rako ma je f'(c) = —e™°.

1.9. Heka je ¢pyurmmja f nedpunncana na R u meka
1° uma HenpekuaH u3BoJ peja n — 1 Ha [x1, Ta),
2° uMa u3BOJ, N-TOr peja Ha (1, Ty,),

3° f(wo) = f(21) =+ = f(zn),

upu vemy je g < r1 < - -+ < . Iokazaru ga nocroju ¢ € (g, Ty)
Taxo ma je f(c) = 0.

Teopema 1.3. (Jlarpankosa teopema) Axo je ¢pynruyuja f nenpe-
Kudna na odcewry |a,b] u dudepenyujaburna na unmepsany (a,b), mada
nocmoju mauka ¢ € (a,b) maxsa da je f(b) — f(a) = (b—a) f'(c), mj.

(1.1) w = f'(c).

leomerpujcko Tymademe Jlarpankose TeopemMe: KOJUIHUK HA JIEBOJ
crpanu jequakoctu (1.1) jemmak je Tanrency yria o koju ceumna AB
kpuBe y = f(x) 3akjana ca r-0COM, IITO 3HAYM JA HOCTOjU Oap jeaHa
Tadka ¢ € (a,b) TakBa ga je Tanrenta kpuse y = f(x) y Tauku (c, f(c))
napasiesina, ceaunu AB (Bugeru cauky 1.3).

Yy
f(b)
/
Y o o N
Ola ¢ co bz
Cuuka 1.3.

IMocnemuna 1.1. Axo sa dynxuyujy f : (a,b) — R, a < b, saorcu da
je f'(x) = 0 sa ceaxo x € (a,b), mada je [ xoncmanmna Gyrnryuje na

(a,b).
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Ilocaemuna 1.2. Axo je f'(z) > 0 (f'(x) > 0) 3a ceéaxo x € (a,b), mada
je f pacmyha (ne onadajyha ) dynxuuja na (a,b). Axo je f'(z) < 0
(f'(x) < 0) sa ceaxo x € (a,b), mada je f onadajyha (ne pacmyha )
Pynryuja na (a,b).

IMocnemuna 1.3. Hexa je ¢ynruyuja f nenperxudna na odceury [a,b]
u dugepenyujabuana na unmepsasry (a,b). Axo nocmoju Konauna uau

beckonauna 2panuvHa 6pedrHocm lim+ f'(z), onda nocmoju u f!(a) u
r—a

saHcu jedHarocm

fi(a) = lim f'(z).
z—a™t
Cauuno, axo nocmoju KoHauHG Ul GECKOHAYHA 2PAnuYHG 8PedHOCT
lilil f'(z), onda nocmoju u f’(b) u sasrcu jednarocm f' (b) = lilil f(x).
T—0" T—0"

ITocoenuna 1.4. Axo pynxuyuja f uma useod (konauan uru beckonaua)
y ceaxoj mauwku unmepsana (a,b), onda [ moorce umamu camo npexude
dpyee epcme.

Samanu

1.10. VY k0joj je Tauku TanrenTa Kpuse y = 4 — 12 napaJiesiHa TeruBu
AB rtne je A(—2,0) u B(1,3)?

1.11. Jloka3aTu HejeTHAKOCTHU:

1° |sina —sinb| < |a — b,

a—>b

a a-—b
<lnE<T’ 0<b<a,

20
3° pbP~Ha—b) <aP — WP <paPl(a—b), O0<b<a, p>1,
4° qaP Y a—b) <a?—b1 < g’ Y a—b), O0<b<a, q<]l.

1.12. Heka je f : [0,1] — R. Axko je f menpekupua na [0,1] u
nudepennujabuina va (0, 1), nokaszaru ga mocroju ¢ € (a,b) Tako na je

£ = F(0) = 5(7(€) + £(1 ).
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1.13. Ako je dyukmuja f nedpunucana u gudepernnjabuiHa 3a CBAKO
x>0n lim f'(z) =0, nokazarn ga je lim (f(x+1)— f(z)) =0.
T—r—+00 T—r—+00

1.14. Axo dysKI@ja nMa y KOHATHOM UJIU OECKOHATHOM WHTEPBAJY
(a,b) orpanuven u3Boj, MOKa3aTH Ja je f PABHOMEPHO HEIIPEKUIHA HA

(a,b).
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1.15. VMcnuratn paBHOMEPHY HEIPEKHIHOCT (DyHKIHja:

e.CE

1 f(a;):ex+1HaR,
z—1
2° r) = — na R,
i) z?2 41

3° f(z) =2z «€]|0,1), na uareppaiuy (0, +00).

1.16. 1° Ako je f'(x) = 0 3a cBako = € (a,b), mokazatu na je f
KoHCTaHTHA (DyHKUMja Ha (a,b).
2° Ao je f("D(z) = 0 3a cBako = € R, nokasaru 1a je Taga f
IIOJIMHOM CTEIICHA Malbher UJjin jeﬂHaKOI‘ n.

1.17. Ilokazaru ja je:

1° 2arctgx + arcsin =msgnzx, |xr]>1,

x
1+ 22
1
2° arctgx:c—karctgl—i_x, x # 1.
x

1.18. Ogapenuru cBe peasHe GpyHKIHje KOje 33J0BOJbABA]Y YCJIOB J1a
2

je 3a cBako x,y € R ucnymweno |f(z) — f(y)| < (x — y)*.
1.19. Ako je dbyuknuja f : [a,b] — R umenpekwmna una |a,b], mn-
dbepennujabunua va (a,b), f(a) = a u f(b) = b, nokazaru ja nocroje

bpojeBu s,t TakBu Ja je a < s <t <bm 7(s) + 0 2
Teopema 1.4. (KomujeBa Teopema) Axo cy dynkyuje f u g nenpe-
Kuone na odceury [a,b], dupepenyujabuane na unmepsary (a,b) u arxo
je ¢'(x) # 0 sa ceaxo x € (a,b), mada nocmoju mauxa ¢ € (a,b) mako
da je

f'e) _ f(b) — fla)

g(c)  g(b) —gla)

Jlokas. Tlocmarpajmo dbyukmujy F : [a,b] — R nary ca



8 1.2. JIOIIUTAJIOBA IITPABIJIA

OsBa ¢ynkiuja 3a;10B0/paBa cBe ycjioBe PosioBe Teopeme, na nocroju Ta-

f(bl)):g(a)g/(c) = 0.

Kako je ¢'(c) # 0, mobujaMo TpaxkeHy jeJHAKOCT. ]

uka ¢ € (a,b) Tako ga je F'(c) = 0, 1j. f'(c) —

3amarmu

1.20. Ako je f mudepennujabuina Ha [a,b], ab > 0, mokazaru ga

a b ,
f(a) f(b) ' = f(C) - Cf (C)

1.21. Heka je dyakumja f jgedunrcana y HEKOj OKOJIMHU TAYKE ¢ W

_fla+h)—2f(a) + fla—h)

neka nocroju f”(a), [Mokazaru ga je lim 5 =
h—0 h
f"(a).

1.22. Hexka f : [a,b] — R. Axo je f € C?%[a,b] u f'(a) = f'(b) =0,
nokasaru Ja nocroju ¢ € (a,b) pa je |f"(c)| = m“"(b) — f(a)]-

rnocroju ¢ € (a,b) ma je ——
] (a,) ma je —

1.2 JlomurajsioBa nmpaBuJia

Teopema 1.5. Hexa ¢ynryuje f,g: (a,b) > R, —oo < a < b < +o0,
sadosomasajy caedehe ycaose:

1° dugpepernyujabuare cy na (a,b),

2 lim f(2)= lim g() =0, ( lim f(r)= lim g(x)=+o0),

z—a™t

3° ¢'(x) # 0 sa ceaxo x € (a,b).

A . @
KO MOCMOJU KOHAUHA UAU OECKONAHA epanuyna 6pednocm lim ———=,
z—at g ($)
: - f(@)
mada nocmoju v lim ——== u eascu
z—at g(a:)

(@) eoar g(2)

f@) _ o @)
g

z—at

Hokazahemo naBeneny teopemy 3a Heoxpehenoct obsmka 8 ua >
—00. Jlokas. Ilomro je lim f(z) = lim g(z) = 0, moxemo medunu-
z—at z—at
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caru gyukumje f,J : [a,b) = R ca

F(2) _{ f(@), z€(ab) N _{ o(@), € (ab)

0, r=a ’ 0, T =a.

Oyuknumje f u g 3a0B0sbaBajy yciaose Komujese Treopeme Ha CBAKOM
cermenty [a,z], a < x < b. Jlakie, Ha cBakoM uHTEpBaJYy (a, ), HOCTOjU
c=c(r) na je

f'e) _ [fl=)

g(e)  glz)

Kaga * — at, mama ¢ = c(z) — at. Ilo upernocrasuu 1mocroju

f@) _ npetoc
, 14, IIOCTOJH W IPAHAYHA BpegaHocT lim
rx—at g’(m) z—at g’(c)
!
Saksbydyjemo sia Baxku lim @ — 1 f (x)
a—at g(x)  z—at ¢(x)

urro ce ceogu (36or spedununuje dynkimja f u g) Ha

U jeJTHaKe Cy.

O
Ilpumep 1.2.1.
3/2 3 .1/2
T T 3
1° lim —— = =— i 1 = 0.
AT R L
o 1. T —sinz . l—cosz . sinz 1. sinz 1
2° lim ———— = lim ———— = lim = — lim = _.
z—0 x3 z—0 3z2 z—0 6x 62—=0 x 6
1
T _arctg (14 + 14 (141)” 1
ST b G ) B VS o Cos) B §
T—r+00 Sin p T—+00 coSs p

IIpumep 1.2.2.

1
. In x = 1 . 1
1° lim —= lim X2 =—- lim — =0.
z=4o00 T2 T——+00 2T 2 z—4o0 22
-1
A . nz"” . n!
2° lim — = lim =...= lim — =0.
r—+oo et z—+oo et r——+o0 et
Ilpumep 1.2.3.
1
. . Inz . - .
1° lim zlnz= lim — = lim £ =— lim z =
z—0t z—0t 1 z—0t 1 z—0t

T 2
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o 1. T cosx — sinx . x sinx
2° lim ctg:z:—— =lim— =lim —M—
z—0 z—0 X SInx z—0sInx + T cosx
. sinx 0
=lim———=—-=0.
=0 SLL 4 cogx 2
X
. . 1 lim zlnx 0
3° lim 2% = lim e ™% = ez—0T =e’' =1.

z—0t z—0t

1

Ilpumep 1.2.4. Uzpauynarn lir% (1 — 2?)TFe—,
z—

B In (1 — 22

Axo je y = (1 —2%)T =" omma je Iny = 111_’(_3: _xez [Ipumenom
Jlonmrasosor mpasuJia j00ujamo

1 1 I In(1-22%) —1__2;62 9 1i x

im In y = lim -————2 = lim = —2 lim

Yo T v e —er 2001 e a—0 (1 —e®)(1 — 22)
z 1
=2 i li =2.
xllz%)ex—l x%1—£2
lim 1
Jobujamo na je hm (1—x )1” < = lim y = lim ™Y = es— T = e2,
—0 z—0 z—0

3amamu

1.23. IIpumenom JlonurasioBor npasuja ojapeautu cjiejehe rpaHu-

IHE BPEIHOCTH.

sinx

o tgr —x o 1 e 4 ze® — 2e%* 4 2
1° lim ———— 2° lim ;
=0 x —sinx’ 2—0 (er —1)3
axr
— t —
30 lim & %% 4° lim w 50 lim  z(e'/*—1);
—0 eb* — cosbx’ a0 T —sinx’ z—+00
1 1 T —
6° lim (—— ); 7 lim ( ? T ) 8 lim & & .
=1 \Inz x—1 z—T \ctgx  2cosx 2—0 x3
9° lim (Ini)%; 10° lim (cos ax 1/m2; 11° lim (tgz)®%.
m—>0+( :c) x—0 ( ) =7 ( & )

3agaiy 3a caMOCTaJIaH paj
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1.24. Axo je dyukuuja f menpekujana Ha [a, b], mudepennujabuina
na (a,b) m axo je f(a) = f(b) = 0, rana 3a cBako A € R nocroju ¢ € (a,b)
tako na je f'(c) = Af(c).

Yuyurso: ocmarparu dbyukinmjy F(z) = e f(r) u nposepuru
ycaoBe PosioBe Teopeme.

1.25. Heka cy dyuknuje f u g nenpekuue Ha [a,b], nudepenu-
jabunne na (a,b) n pazauunre o koucrantue pyunknuje ua (a,b). Axo
je f+9g#0ma (a,b)u f'g— fg =0 na (a,b), Tana je f KOHCTAHTHA

g

dbynkuuja na (a,b). Jokaszaru.

Yuynrso: [Mocmarparn dyukuujy F(z) = U MCKOPH-

)
f(@) +g(z)

crutu nocaeauiyy 1.1 Jlarpamkose Teopeme.
1.26. Jlokazatu ja ako je dbyuknuja f menpekuaua Ha [0, 7] u jau-
dbepenujabuina ua (0,7), Taga je f'(c) — f2(c) < 1, 3a nexo c € (0, ).

Yuymnrso: Ilocmarparu dyukumjy F(z) = arctg f(x) u uckopucruru
JlarpankoBy Teopemy.

1.27. Axko je byuknuja f nenpekuana na [0, 00), qudepennujabuina
ua (0,00), f(0) =0u f’ pacre na (0,00), Taua je dbynkuuja g(z) = )
x

takobhe pacryha ua (0,00). Hokazaru.

1.28. Ako je dyuknuja f menpekugna Ha [a, b, mudepennujabuina
a (a,b), u f2(b) — f%(a) = b? — a2, gokazaru ;a nocroju c € (a,b) Tako
aaje f'(c) - f(e) =c.
Yuynrso: [locmarparu dymkmmjy F(r) = f2(z) — 2% u nposeputn
yciose PosioBe Teopeme.

1.29. Heka dyuxknuja f 3aj0Bos/pasa ciaejgehe ycsose:
1° f’ je menpekuna Ha [a, b],

2° f’ je mudepennmjabuna va (a, b),

3 fla) = f'(a) =0, J(B)=0.

Jokaszatu na nocroju tauka ¢ € (a,b) raksa na je f”(c) = 0.

1.30. Heka je f : R — R cupjerkTuBHO TIpecinkaBame Koje je -
dbepennujabunno y csakoj Tauku. lokazaru ga je f(c) + cf’(c) =0, 3a
Heko ¢ € R.
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1.31. Heka cy dyukuuje f,g : [a,b] — R menpekunne nva [a,b], a
nudepennujabuine ua (a,b), rako ja je f(a) = f(b) =0, g(a)g(b) #0
u f'(x)g(z) # f(x)d'(z), a < x < b. lokazaru ma dbyaknuja g uma Gap
jenny uysy y uarepsany (a,b).

Yuyurso: Kopucruru dbyuknujy F(x) = % u PosioBy Teopemy.

g(x

1.32. Ako je dyskuuja f : [a,b] — R menpekugua ua [a,b], nu-
dbepennujabuinna wa (a,b) u f(a) = f(b) = 0, mokazaru ma nocroju
c € (a,b) Tako na je 2f(c) + f'(c) =

Yuyurso: Bugern 3agarak 1.24.

(e

1.33. Ako je f menpekuaua Ha [a,b] u qudepennujabuina ua (a,b),
u npu Tome je a - b > 0, nokazaru ja nocroju ¢ € (a,b) jga je

af(b) = bf(a) = (a = b)f(c) — cf'(0).

1.34. Ako je f uenpekuana Ha [1,2] u qudepennujabunna na (1,2),
nokasaTu Ja nocroju ¢ € (1,2) ma je f(2) — f(1) = 12 f/(c).

1
Yuynrso: [locmarparu dyukmuje F () = f(x) u G(r) = — u ucko-
pucruru Koumjesy reopemy. v

1.35. Heka je dpynknuja f jpa myrta HenpekuHo jgudepeHnmjaduiiHa,
Ha [a,b] u uMa Tpu paznmuure Hyse y [a,b]. Jokazaru na mocroju
¢ € (a,b) rakso na je f'(c) + f"(c) = 2f'(c).

Yuyurso: IMocmarparu dyukuujy F(z) = e f(r) u uckopucruru
PosoBy Teopemy.

1.36. Ako je dbyukmuja f : [0,1] — R umenpekmua ua [0, 1], au-
dbepennujabuina na (0,1), mokaszaru ma nocroju ¢ € (0,1) rako ja je
) = f(z) = 2f(2).

Yuyurso: Ilocmarparu dyaknujy F(z) = xf(z) u uckopucruru Po-
JIOBY TEOpeMmy.

1.37. Ako je ¢dynknumja f : R — R mudepennujabumina pyskimja,
TakBa J1a jennadnna e’ f(r) = 1 umMa 6ECKOHATHO MHOTO pelena, OHIA Ce
usmely cBaka meHa JiBa pelema Hajgasu pememe jeauaaune e’ f/(x) =
—1.

Yuyurso: [Tocmarparu dbyukuujy F(x) = f(x) —e™* u uckopucruru
PosnoBy Teopemy.
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1.38. Hekaje f : [a,b] — R u neka je f asa nyra qudepennujabusina
dbyukupja ua [a,b]. Axo je f(a) = f(b) = f'(a) = f(b) = 0, onua
nocroju ¢ € (a,b) rakso na je f”(c) = f(c). Jokazarn.

Yuynreo: Ilocmarparu dynkmujy F(x) = e *(f(z) + f'(z)) n ucko-
pucrutu PosoBy Teopemy.

1.39. Ha unrepsasuma (—1,1) u (1,2) onpeauru radke y Kojuma cy
taurente rpabuxa bynkuuje f(r) = (22 — 1)(x — 2) napanenue r-ocu.

1.40. IIpoBepuru ma ju cienehe dbyHknuje 3a710BOJHABAJY YCJIOBE
PostoBe Teopeme Ha JATHM WHTEPBAJIHMA.

1— Va?
1° f(x) = T:E Ha uHTepBasy [—1,1];

2°  f(x) = |z — 1| na unrepsauy [0, 2];

k
3° flx)= Z dn sin(nz) na unrepsasuy [0, 7];
n=1 n
"l a
4° f(z) = Z — sin(nx) na unrepsany [0, 5].
n
n=1

1.41. Axo momauaoM P, (z) = anz"™ + ap_12™ 1 + - + arx + ap,
an # 0, ca peasHuM KOe(UIMJEHTHMA UMa CAMO PeajiHe KOPEHE, TaJla
u u3Bojm nosmnaoma P, tj. P, P/ ... ,Pr(Ln_l), uMajy peaJjHe KOpeHe.
Jokazarn.

1.42. Axo cy m3somm dbyaknmja F] m Fh Ha HEKOM MHTEPBAILY jel-
Haky, Tj. Baxu Fi(z) = Fy(x), x1,22 € (a,b), mokasaTu aa je pasimka
Te aBe QpyHKIHUje jeHaKA KOHCTAHTH.

1.43. Ako je uszBoy, dynkumje f orpanuuen ma unarepsasay (a,b),
tasia je f yuudopmuo Henpekuaua ua (a,b).

1.44. Vcouraru npa au ce KommujeBa TeopeMa MOXKe IPUMEHUTH HA
caejehe dyukiyje:
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1.45. Kopucrehu JlarpamxxoBy Teopemy Jioka3aru ciesiehe nejeaa-
KOCTHU:

1° |sinax —sinay| < |a| - |z —y|, a#0, z,y € R,
2° Jarctgx —arctgy| < |z —y|, z,y € R,
3 L cm(l+x)<z x>0,
142z
4° e >14z, z€R,

5° e >exr, z>1

60

1 1
a ( ——),nema>&

<
notl (n—1) no



