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1. Neka je f : R3 → R3 linearno preslikava�e dato sa
f(x, y, z) = (x− 3y + 3z, 3x− 5y + 3z, 6x− 6y + 4z).

a) [4 poena] Odrediti karakteristiqne vrednosti i karakteristiqne vektore preslikava�a f.
b) [1 poen] Odrediti matricu reprezentacije preslikava�a f u bazi koju qine karakteristiqni

vektori.
v) [2 poena] Odrediti po jednu bazu i dimenziju prostora Kerf i Imf .
g) [1 poen] Da li se prostor R3 mo�e predstaviti kao direktan zbir svojih jednodimenzionih

f−invarijantnih potprostora? Odgovor obrazlo�iti.

2. [3 poena] Neka linearni operator f u standardnoj bazi prostora R3 ima matricu reprezentacije

[f ]e =

 0 1 3
5 4 −1
3 2 3

 .Odrediti matricu reprezentacije tog operatora u bazi s = {(1, 0, 0), (1, 1, 0), (1, 1, 1)}.

3. Neka su date matrice A =

[
2 0
0 −2

]
i B =

[
1 1
−1 3

]
i operator L : M2( R)→M2( R) definisan

sa L(X) = AXB.
a) [2 poena] Dokazati da je L linearni operator i odrediti mu matricu reprezentacije u standardnoj

bazi datog prostora.
b) [4 poena] Odrediti karakteristiqne vrednosti i karakteristiqne vektore operatora L. Da li je

L dijagonalizabilan?
v) [1 poen] Dokazati da postoji preslikava�e L−1.

4. a) [3 poena]Dokazati da postoji jedinstven prirodan broj c za koji matricaA =

 2 0 1
1 1 1

c− 2 0 c− 1

 ,

A ∈M3(R), ne dopuxta dijagonalizaciju.
b) [2 poena] Za c = 2 odrediti bazu i dimenziju prostora W = L{I, A,A2, . . .}.


