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1. Neka je f : R3 → R3 preslikava�e dato sa

f(x, y, z) = (x+ y + z,−x+ y − 3z, x− y + 3z).

(a) [1 poen] Dokazati da je preslikava�e f linearno.

(b) [4 poena] Dokazati da je operator f dijagonalizabilan, a zatim odrediti matricu
reprezentacije preslikava�a f u bazi koju qine karakteristiqni vektori.

(v) [1 poen] Odrediti matricu prelaska iz standardne baze prostora R3 u bazu
s = {(1, 0, 0), (1, 1, 0), (1, 1, 1)}.

(g) [1 poen] Dokazati da se prostor R3 mo�e predstaviti kao direktan zbir svojih
jednodimenzionih f−invarijantnih potprostora.

2. [5 poena] Dokazati da je matrica A =

[
7 −12
4 −7

]
sliqna nekoj dijagonalnoj ma-

trici, a zatim odrediti A2018.

3. Neka je linearni operator L :M2(R)→M2(R) definisan sa

L

([
a b
c d

])
=

[
a− b 4a− 4b

−a+ 2b+ c b+ c

]
.

(a) [4 poena] Odrediti karakteristiqne vrednosti i karakteristiqne vektore opera-
tora L.

(b) [1 poen] Ispitati da li je operator L regularan.

4. Neka je data matrica A =

 0 0 2
2 1 0
−1 −1 3

 , A ∈M3(R).

(a) [3 poena] Odrediti bazu i dimenziju prostora W = L{An|n ∈ N0}.

(b) [1 poen] Izraqunati matricu B = A25 − 4A24 + 5A23 + 2A22.

(v) [2 poena] Koriste�i Kejli-Hamiltonovu teoremu odrediti A−1.


