
PRVI KOLOKVIJUM IZ TOPOLOGIJE
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1. Neka je na skupu R data familija skupova B = {{0, x} | x ∈ R}.

(a) [2 poena] Dokazati da je B baza neke topologije T na R.

(b) [1 poen] Ispitati da li je topoloxki prostor (R,T ) separabilan.
(v) [1 poen] Ispitati da li topoloxki prostor (R, T ) zadovo	ava prvu aksiomu prebro-

jivosti.

2. [3 poena] Opisati najgrub	u topologiju na N koja sadr�i familiju

S = {Si = {1, 2, · · · , i} | i ∈ N}.

3. [4 poena] Ispitati istinitost slede�eg iskaza i ako je taqan dokazati ga, u suprotnom
opovrgnuti. Topoloxki prostor (X, T ) je separabilan ako i samo ako zadovo	ava drugu
aksiomu prebrojivosti.

4. (1) Neka su (X, TX) i (Y, TY ) topoloxki prostori i A ⊆ X, B ⊆ Y . Ispitati taqnost
slede�ih tvr�e�a (ako je iskaz taqan dokazati ga, u suprotnom opovrgnuti):

(a) [2 poena] A×B
X×Y

= A
X ×B

Y
;

(b) [2 poena] ExtX×Y (A×B) = ExtXA× ExtYB .

(2) [2 poena] Odrediti IntA, A i ∂A skupa A = [0, 1] ∪ (2,+∞) u topoloxkom prostoru
(R,Ts).

5. Neka je X neprebrojiv skup i neka je Tp = {∅} ∪ {U ⊆ X | U c-najvixe prebrojiv} ⊆ P(X)
tzv. ko-prebrojiva topologija.

(a) [2 poena] Dokazati da je familija skupova Tp topologija na skupu X.

(b) [3 poena] Ispitati da li je preslikava�e f : (X, Tk) → (X, Tp) dato sa f(x) = x
neprekidno, otvoreno ili zatvoreno.

(v) [1 poen] Ispitati da li su (X, Tk) i (X, Tp) homeomorfni topoloxki prostori.


