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1. Neka je (X, ‖ · ‖) normiran prostor. Dokazati tzv. obrnutu nejednakost trougla

| ‖x‖ − ‖y‖ | 6 ‖x− y‖, x, y ∈ X.

2. Neka je (X, 〈·, ·〉) pred-Hilbertov prostor. Dokazati slede}e osobine skalarnog
proizvoda na osnovu definicije skalarnog proizvoda

a) 〈x, λy〉 = λ〈x, y〉, x, y, z ∈ X ;
b) 〈x, y1 + y2〉 = 〈x, y1〉+ 〈x, y2〉, x, y1, y2 ∈ X ;
v) 〈λx, λy〉 = |λ|2〈x, y〉, x, y ∈ X .

3. Dokazati da prostori c, c0 i m sa skalarnim proizvodom

〈x, y〉 =
∑

n∈N
xnyn,

gde je x = (xn)n∈N i y = (yn)n∈N, nisu pred-Hilbertovi prostori.

4. Dokazati da je proizvodX = X1×X2 unitarnih prostoraX1 iX2, tako|e, unitaran
prostor sa skalarnim proizvodom datim sa

〈(x1, x2), (y1, y2)〉X = 〈x1, y1〉X1
+ 〈x2, y2〉X2

.

5. (Za ve}u ocenu) Dokazati, u slu~aju F = C, nejednakost Ko{i-[varca.

6. (Za ve}u ocenu) Dokazati da ako 1 6 p < q 6 +∞, tada `p & `q i ‖x‖`q 6 ‖x‖`p za
svako x ∈ `p.

7. (Za ve}u ocenu) Dokazati da ‖ · ‖`p , 0 < p < 1, ne zadovoqava nejednakost trougla, pa
zato nije norma na prostoru `p.


