
ZAVR[NI DEO ISPITA IZ FUNKCIONALNE ANALIZE
^ujem i zaboravim, vidim i zapamtim, uradim i razumem!

Slede}e iskaze dokazati ili opovrgnuti. [20]

1. Metrika je neprekidna funkcija svojih argumenata.

2. Niz je Ko{ijev u metri~kom prostoru (X, d) ako i samo ako je ograni~en.

3. Skup S je zatvoren u metri~kom prostoru (X, d) ako i samo ako grani~na
vrednost svakog niz iz S, koji konvergira u X , pripada skupu S.

4. Metri~ki prostor (X, d) je kompletan ako i samo ako je kompaktan.

5. Ortogonalni komplement proizvoqnog podskupa Hilbertovog prostora H
je potprostor odH.

6. Linearni operator je neprekidan ako i samo ako je ograni~en.

7. Niz operatora {An}n∈N iz L(X,Y ) konvergira ta~kasto ka A ∈ L(X, Y ) ako
i samo ako konvergira po normi ka A.

8. Skup je merqiv u smislu Lebega ako i samo ako je Borelov.

9. Karakteristi~na funkcija skupa A je merqiva ako i samo ako je skup A
merqiv.

10. Skup A ⊆ R ima Lebegovu meru nula ako i samo ako je najvi{e prebrojiv.

Zadatak. Ako je funkcija f : R → R ∪ {−∞, +∞} merqiva, dokazati da je
funkcija g(x) =

1

f(x)
merqiva na skupu S = {x ∈ R | f(x) 6= 0}. [10]

Pitawe. 1. Risova teoremaoreprezentaciji ograni~ene linearnefunkcionele
na Hilbertovom prostoru.

2. Teorema Karateodorija.


