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I'naBa 1

Nuaykuuja u aeaykumja

., I'nasna cpeqgcitiea iomohy kojux ce ottixpusajy uciiune y matemamuyy cy
UHgyKyuja u ananoduja.”’
Laplace

., Y ttieopuju bpojesa uecitio ce gozaha ga ce 3002 HeK0Z HeoweKuganos cpehnos
cayuaja domohy ungykyuje ojase najenecanitinuje Hoee ucimiune.”’
Gauss

Meljy HaunHNMa 3aKJbyYHBaHa 1 MUCAOHUM MOCTYIIIIMMA Y HAYITH BaXKHO
MECTO 3ay3UMajy WHAYKINja 1 IbeHa CYMPOTHOCT JAeAyKITja. MaTemMaTnka je
TeMyKTUBHA HayKa, a MATeMaTHKa y HACTajalky je eKCIIepIMeHTATTHA UHIYK-
TUBHA Hayka. CaMy METOAM PA3INKY]y Ce MO MMJbeBUMA: Wb WHIYKITH]E je
OIIIIITE, a Wb ACOYKIIMje je TIojeANHAYHO U TTOoCceOHO.

Peu nietykimja notude oj1ratuHCKe peun deduction mTo 3Ha4u U3Bohembe,
JIOK ped MHAYKIHja TOTUYe Of TaTHHCKe peur inductio IMTO 3HAUN yBoljeme,
HasoDheme, noOyhuBame. [leMyKTHBHM HAa4YMH pa3MHUNUbama O6a3zupa ce Ha
MIpOHANAXEHY OIIITHX pellieha ToMohy KOjuX peraBaMo MojeTnHaAYHe po-
OmeMe. 3a pa3iauKy o7 JeAyKIHje, MHIYKIIN]jA je 3aKJbyInBabe KOjUM ce 13
CTaBOBa KOJU Ce OJTHOCE Ha OTpaHW4YeH Opoj MOjeNHHAYHUX CIydajeBa HUCTe
BpPCTE M3BOAM jeAaH OMINTU CTAB, Tj. CTAB KOjU C& OAHOCU Ha CBE CIIy4ajeBe
Te BpcTe. OBakaB MeTOJI 3aK/byUMBamba TaKohe ce Ha3uBa M HETIOTITYHA WIH
eMIpHjcka nHayknuja. [loMohy me ce Moxke JohM Kako g0 TaYHUX TaKO H
JTO HeTaYHUX 3aKJbydaka (MU 10 3aKJbydaKa KOjU Cy TAUHU caMo 3a ofipehen
6poj cayyajeBa). YIpkoc TOMe, HHAYKIMja je M3y3eTHO 3HAYajHa Y eKCIle-
PUMEHTAIIHUM TPUPOJHUM HaykaMa, HenormnyHa MHAYKIU]A Y MATEMATHUIIHA



4 1.1. MTHOYKIIUIA

omoryhaBa /a ce OTKpHje HeKa YMIbEHUIIA, KOjy 3aTUM Tpeba M AOKa3aTH,
HITp. KOpUCTeh! MaTeMaTUIKY MHIYKIIH]Y.

MeToa MaTeMaTHIKe HHAYKITH]E je TocebaH MeTOI MATEMaTHIKOT JOKA3H-

Bamha KOJH HAM He JI03BOJhaBa JIa IOHOCHMO 3aKJbYUKe O OININTEM MPaBUITY
Ha OCHOBY IOjeIMHAYHMX CITydajeBa, Oe3 onpeljeHMX mokasa. 3Hadaj CHH-
Te3e MHAYKIHja-TeAyKITHja je 1o6po popmynucao pycku Matematryaap A. J.
Hin¢in (1894 — 1959) unja mucao rmacu:
., OHaj xoju Gpaxiiuxyje ungykyujy ne ogesajyhu ce y gopmanna fpasuia
(). ne epwehu roeny cunitiesy ca geqyKmusHom gopmom), upecimaje ga oyge
MaiflemMaifiuuap;, oH ce 6asu emMuupujckum yomuimasarsem 6e3 uKakee eese ca
Maitiemaiiuukom naykom. Obpaitino, epwehu geqykyujy Heoiinoleny ungyx-
HIUGHUM cagpaicajem, Mailemamiuiap apeciliaje ga ciligapa 3aiio witio Oe3
enemeniiapre uHgyKyuje, wij. 6e3 gooujarba OMWITUX 3aK/bYHAKA HA OCHOBY
HOjequUHAYHOE MATHEPUJATIA, HeMA U He MOdHce OUiU HAYYHOZ CTIEADALIAWITIGA.
Hayka wiouurve iwiamo 2ge o upeu iy cpehemo yorwinerse.”

1.1 MHMuaykumja

Emmupujcka MHIyKINja ce cacToju Y TOCMATpamy M eKCIIepUMEHTHCAY,
¥ KOPUCTH ce Hajuernthe y MpupoaHnM Haykama. OBakBo pacyhmBame mma
CBOjy TIPUMEHY M Y MATEMATHIIH jep je ToMOoNy mera OTKpHUBEHO, a KacHHje
JIOKA3aHO BUIIIE BAXKHUX CTABOBA, alld ITOHEKAT MOXKE JIOBECTHU U J10 hopmy-
manuja TBphema 3a Koje ce mokasyje na ¢y morpemHa. Tako je HIIp. dpaH-
ycku MaTeMatnuap Pjer Ferma nocmarpajyhu 6pojese p, = 22" +1 koju cy
npocty 3a n = 1,2, 3, 4, ©3Beo NPETIIOCTABKY 1a Cy CBU OpojeBH o6iiKa 22"
npoctu. Kacruje je yrepheno na je 6poj 22 4 1 nesbus ca 641, a ncro taxo ga
CYy U Py, CIIOKEHH OpojeBu 3a n = 6, ..., 23. Takohe, nocmarpajyhu 6pojese
31, 331, 3331, 33331, 333331, 3333331, 33333331 xoju cy mpocTH, MOTIIH
6ucmo aa mohemo 10 3akIbydKa Jga ¢y CBU OpojeBu obimka 333 . . . 31 mpocrn.
Melyytum, creaehiv 6poj y HM3y HHje pocT 6poj, 333333331 = 17-19607843.

EMmupujckom mHayknmjoM, kao mro je Beh pedeHo, mMory ce Hacy-
TUTH Heke Gopmye (jemHaKOCTH, HejeTHAKOCTH M CIIMYHO) Koje 3aBHCE O
MIPUPOHOT OpOoja N, AT HAM 3aTO METO/] MATEMATUIKE UHAYKIHje oMoryhy-
je na y MHOTHM CIy4ajeBUMa YTBPAMMO JIa T je TIOCTABJbeHA XUITOTe3a TaUHA
WITU HHUJe.

Ilojam maaykmuja uMa crenehia TpU OCHOBHA CBOJCTBA.

1) HWuaaykmmja je jenan o HaUMHA 3aKJbYYMBAmbd KOJUM CE W3 ABA WU
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BUIIIC TIOjeTMHAYHUX HCKa3a Jo0uja HOBM ommthu ucka3. Kpahie peueno,
WHIYKITHja je pacyhuBame OJ1 MOjeAMHAYHOT Ka OmmTeM. 10 je MUCAOHHU
TIOCTYITaK KOJUM Ce CTBapajy reHepamn3alyje.

ITPUMEP 1.1. Tlojenmuauna TBphemwa. I[lpasa ceue kpyscHuyy y Hajsuue gee
wauxe. Ilpasa ceue enuiicy y najeuwe gee wwauxe. Ilpasa ceue wiapabony y
Hajeuwie gee mwauxe. Ilpasa ceue xuiiepbony y najeuuie gee mayxe.

Ommre TBpheme. IIpasa ceue kpuse gpy2oZ pega y najsuie gee thHayxe. O

2) MuayKiyja je MeTO HCTPaXKUBakba KOJUM Ce IIPH IPOyJYaBamy HEKOT
cKkyna o0jekaTa mocMarpajy moceOun 06jeKTH U3 TOT CKyna U yTBphyjy mu-
XOBa 3ajeJHMYKA CBOJCTBA KOja Ce 3aTHUM IPUITHCY]Y TIEIOM CKyIy. YCKO
je TmoBe3aHa ca KOHKPETU3AIHjoM, CIEIHjaIn3allijoM, aHATOTHjOM H TeHepa-
n3arjoM. bes 003mpa Ha IbeHy BepOBATHOCHY IPUPOTY, MHAYKIIH]A je jeman
O] HajBAXKHHU]HUX TIOCTYIAKA Y HAYITH.

IMoxaxxuMo Ha jeAHOM TIPUMEPY KaKo OW Tpebajo MPUMEHWUTH WHIYK-
[IHjy Ka0 METO/T KOjH YUEHUKE YBOIU y UCTPAXUBAYKN pasl U oMoryhyje um
OTKPUBAILE ,,HOBUX MAaTeMaTUIKUX UCTUHA.

TTpumer 1.2. Ilpoyuasajyhu 6pojese wecitio gonasumo ¢go neoduunux ogHoca
mehy wuma. Taxeu cy u cregehu Gpuxkazu Keagpaima HeKUX GpUpogHUX Opojesd.
3>=1+43+5 32 =1"+2°
52=1+34+5+7+9 52=1-2-3-4+1
6% =13 423 4 33
192=3-4-5-6+1
Youasajyhu jegnaxocimu 3° = 13 + 23 4 62 = 13 + 23 4+ 3% moorcemo ga
ce 3auuiiamo Hociiofju au ée3a usmelly 3oupa Ky0oea u Keagpaiiia pupogHUX
opojesa. Iloznegajmo, caga, suwe clieyujarnux ciyuajesa.
13 =12
17422 =9=3°
17 +2° +3% =36 = 6°
17+ 2° 4 3% + 4% = 100 = 10
1% +2% 4+ 3% + 4% + 5% = 225 = 157
1P +2° + 3% + 4% + 5% + 6% = 441 = 217

Haxkon 0602 pasmaitiparba moxcemo gopmyaucaiiiv apey eHepaiusayujy.
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36up kKyOoBa NpBUX 7 MPUPOIHUX OpojeBa jeqHAK je KBAAPATy NPUPOIHOT
opoja.

Ioznegajmo tiarxcwusuje ocrose Ha aesoj u gecroj ciapanu. Hbuxoegy e3y
JAAKO je Youuitiu.

1=1
1+2=3
1+2+3=6

1+2+34+4=10
1+24+3+4+5=15
1+424+34+4+5+6=21

Howu cmo go gpyée cenepanuzayuje.
3a cBaku nNpupoaHN OPOj 72 BaKH jeJHAKOCT

P42 433+ pnd=(1+2+43+-+n)
JegHaxocit ce goxazyje GpUMeHOM TPUHYUTA MATHEMATUYKe UHgyKyuje. 3eyuu
aapagoxcanino, anu o je jegarn geqyKiiueHu HoCTiyHaxK. O

3) UnyKiuja je HAauMH U3j1araiba y HAaCTABHOM IIPOIIECY Kajla Ce OJ1 MaIbe
ONMLITHX TBplema Dona3u 10 OMmuTHjuX TBphewa. IIpencrTaBbaMo cXxeMaTCKu
NMPUKAa3 UHAYKTUBHOT 3aKJbyUnBalba.

Heka je S = {a1,a2,as3,...} ckyn cBux Moryhux moceGHuX cliyuajeBa
TAKBHX J1a 332 CBAKM OJ X HEKO CBOJCTBO S MOXe OWUTH UCTHHUTO WIIH
uvenctuauTo. [IpernocraBumMo Jia je y k cirydajeBa CBOJCTBO S UCTHHUTO, Tj. 14
Baxu s(ai), s(az),...,s(ax). Tama ce HHAYKTHBHO 3aK/bYUHBAKE CIIPOBOIN
1O CXeMu

s(a1), s(az), ..., s(ar) = (Vx)s(z).

[MPUMEP 1.3. Ungykiiugre gepunuyuje cy cilieiieHosarse, ApUIBMeTIUIKY HU3,
Zeomeitipujcku nu3, Qubonauujes Hu3 u gp.

MHoro je caapikaja y MKOJICKO] MAaTEMATHIIH 3a UHjy je obpamy moTpedan
1 32 Pa3Boj YUCHHUKOBOI MHILbCH-A BAKAH MHIYKTHUBHH IOcTymak. Mely
TaKBUM caJipXajuMa rnocedbHo ce yopajajy pasHa mpaBuiia, 3aKoHHU, hopMyIIe
1 TeOpeMe, IIOTOTOBO aKO Ce OHHU CTPOTO He M3BOIEC MU HE TOKA3Y]y.
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1.1.1 TIloTrnyHa MHAYKIHja

AKo je S KoHauaH CKYII KOjU CaapKU k ToceOHMX caydajeBd ai, ag, . - . , Gk
1 34 CBE IbUX je NCITUTaHa BaJhbaHOCT CBOJCTBA S, OHJIA je 3aKJbydaK U3Be/IeH Ha
Taj HauWH ucnpaaH. OOINK 3aKJbyUNBaa KOJU Ce 3aCHMBA HA pa3MaTpamy
CBUX MOjJeIMHAYHUX M MOCEOHMX MCKaza WM CIydajeBa Ha3uBa ce MOTIyHA
HHIYKIHja.

[PUMEP 1.4. Ogpeguitiu opoj tpociiux opojesa mehy upeux 20 dpupogrux
opojesa.

Ckyu S koju iipeda nocmaitpaiu uma 20 enemenaiiia, ia ce 1aKo MO2Zy UCTU-
AU C8U CTYHAjedy U YCHIaHOGUTIU KOJU €Y 04 TOCMATEPAHUX Opojesa TpoCiiu.
Harne, mehy ipeux 20 dpupognux bpojesa uma 8 apocitiux bpojesa. O

IMoTnyHna mHAYKIMja ce PETKO MPUMEIHYje jep Ce YeCTO Pajid O BEIIUKOM
6pojy ojeaMHAYHUX ClTydajeBa. AKo je Opoj cnydajeBa OeckoHaYaH, TpIMeHa
MOTIyHe MHAYKIHje je roToBo Hemoryha. ITonexan je nnak moryhe fa ce ckyn
o1 0eCKOHAYHO MHOTO CIy4yajeBa pa3BpcTa Ha KOHAYHO MHOTO TTOJICKYIIOBA,
a 3aTUM ce CIpOBeNy pa3MaTpama W U3Bely 3aKJbYUIM y CBAKOM Ol THX
MOJICKYTIOBA.

IIPUMEP 1.5. Hcauitiajmo ga au ce keagpaii Gpupogros 6poja Modice 3a8puid-
saitiu yugpom 8.

Kako uma beckonauno mnoZo apupogrnux 6pojesa, jacHo je ga ne Moicemo
uchiuitiaitiu cge tiojequnaune cayuajese. Pazepciiiajmo cee dpupogue dpojese
y dogekyioge fdpema docregroum yugppama. Ha waj Hauun gobujamo geceit
dogckyiosa. Jlame, uciiuttiajmo Koje cy focweqgroe yugpe Keagpaitia upupogHux
bpojesa. Hiip. axo ce 6poj 3aspuiasa yugpom 0 u ree2o6 Keagpaiti 3a6puiasd ca
0, axo ce bpoj 3aspuiasa yugppom 1 u we2os xeagpaii 3agpwasa ce ca 1, axo ce
opoj 3aepuiasa yugdpom 2, iweioe keagpait 3aepuiasa ce ca 4 uitg.

HUcaumuearsem ceux cuyuajesa, gooujamo ga ce Keagpail Gpupogros opoja
He Modice 3a8puiasaiiiv yugpom 8.

1.1.2 Henornyna ungyknuja

Axo ckyn S mMa BuIlie eieMenata o/l k moceGHuX ciiydajeBa a, ag, . . . , A
33 KOje je UCTIUTaHa BaJbaHOCT CBOJCTBA S, OH/IA 3aKJbYYaK N3BecH peMa Beh
JIaTOj CXeMHU HHje TTOY3MaHO UCTHHUT Beh camo BepoBaTHO NCTHHUAT. OOIHK
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3aKJby4YHBama KOjH Ce 3aCHMBA Ha pasMaTpamy jeIHOT WU BUINE, alld He
CBUX, TIOjeTMHAYHUX ¥ TOCEOHNX MCKA3a WX CIyJajeBa HA3WBA C€ HEMOTIYHA
HHIOYKITHja.

3akJbyyak W3BEACH HETIOTIYHOM WHAYKIIH]OM MOXKe, JaKje, OUTH Hewc-
THHHT. 3aTO ce HEMOTIYHA HHAYKIHMja Ka0 MEeTO I HCTpakMBamba IpHMembYje
Bpiio onpe3Ho. MeljyruM, BeHO 3HAUCHE je Y TOME Ja Ce pa3MarparmbeM
ITOCEOHMX ClTydajeBa HABOAM Ha IMTOMHCA0 O IOCTOjalby HeKe 3aKOHUTOCTH H
OHa ITOMAXKE /1 CE IIOCTABH XUIIOTE3a O IIPUPO/IU TE 3AKOHUTOCTH. JacHO je j1a
TO TIOYUHL-E TTOCMATPAkhEeM U eKCIIepUMEHTOM. TakBa WHIYKIINja TPUMEmhYje
ce Y eKCIIepUMEHTAIHIM HayKaMa, allM je OHa B Y MaTeMAaTHIN 60TaT H3BOp
HOBWX ca3Hamba. Pas3nyka je jennHo y TOME IITO ce y MaTeMaTHIH Jo0ujeHe
TBPIOBE 3aTHM CTPOTO TOKA3Y]y.

V macraBu MaTeMaTHke Tpeba OWTH ONpe3aH MPU IPUMEHH TaKBOT 00-
JIUKA 3aKJbyYWBama, aju ra He Tpeba m3berapatu. HacraBa maTemaTuke
Yy OCHOBHO] MIKOJH IPETEXKHO je MHAYKTHUBHA. [IPEIHOCTH HEHE MPUMEHE
Cy BeJIMKe: OCTBAPHUBAGE IPUHIINIA OF JIAKIIET Ka TeXeM, O jeTHOCTABHOT
Ka CIIOXEHOM, MPOyYaBakhe HOBUX ANCTPAKTHUX IOJMOBA M M3PEKa IMPEKO
ImocMaTpama M MpoBepaBama, HaBoleme yueHnKa Ha HOBE II0jMOBe, HCKa3H-
Bame HOBUX TBpAWHU U JAp. HoBe TBpame Oulie yBepibUBHje YKOIUKO Ce Y
WHIYKITUjU TTocMaTpa Behm 6poj moceOHUX cirydajena.

[TpuMeHOM MHIYKIMje YISHHUIIN ce HABOJE Ha NCKA3UBAThe OMIITUX TBPA-
jema.

1) I[TocMatpajmo cBe cagpskaoiie 6poja 9 koju cy Mmamu oxn 200 u 36upose
wuxosux mubapa. To ¢y 6pojesu 9, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, 81, 90, 99,
108, 117, 126, 135, 144, 153, 162, 171, 180, 189, 198, a 36upoBN HUXOBUX
mudapa cy 9 unu 18, Youaamo ma cy 30upoBu 1udapa caapxaoru opoja 9.

Axo je dpupoguu 6poj gewus ca 9, onga je u 36up rezosux yugapa gevus
ca9.

2) IMocmatpajmo mpupoane Opojese 2007, 18999, 456237, 987654321
ydju cy 36uposu nmdapa 9, 36, 27, 45 campxaornm 6poja 9. JlebemeM
MIpoBepaBaMo JIa ¢y U ITocMaTpanu OpojeBy 1eJbuBH ca 9.

Axo je 30up yugapa tpupogroz opoja gemus ca 9, onga je u waj apupogru
opoj gewus ca 9.

OBo TBpheme HaM oMmoryhyje Opike HCTUTUBAKE IEJbUBOCTH IIPUPOTHUX
OpojeBa ca 9 Hero WTO Ce TO MOXKe NOCTUNH JIe/bEHEM HAPOUYUTO KO BEJIUKUX
opojesa.

ITpumena ommrer TBphiema Ha MojeAMHAYAH CITy4aj je JeayKipja!

Jloma oOpaja HEKOT HACTABHOT cajipXaja MMa 3a MOCICANITy U JIOIe
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3HaFe yYeHUKa. Y MHIYKTHBHO] HACTaBU NOTpebaH je mpuMepeH Opoj mo-
JeMMHAYHNX U MOCeOHNX caydajeBa. Y MPOTUBHOM, U3BE/ICHA TBphema MOTy
OWTH HeyBepJbUBE, a TOHEKA U HeTauyHe. [lpuMep TakBor TBplewma je ma ce
BHCHHE TPOYIJIA CEKY Y jeTHOj TAUKU.

ITPUMEP 1.6. /la 6ucmo uciuiianu ogroc 6ucuHa y Wpoyany, Mopamo docma-
wpaitiu Wpy docedHa cayyaja; owapoyEy, upasoyeiu u wyioyaau mpoysao.
Honazumo go cregehux ungyKmUeHUX 30KbYUAK .

Axo je wipoy2ao owlpoy 2y, UcuHe Wpoyena cexy ce y jeqHoj mauku Koja
je ynyiap wwipoyaia.

Axo je thipoyzao dpaeoyenu, sucure mpoyeia ceKy ce y jegHoj lauku u id
Jje wauka itieme ipagos yaia.

Axo je wipoy2ao wyHoyeau, eucuxe WpoyIa ce He CeKy, aau ce y jegHoj
Wa4Ky cexy upase Koje cagpaice 8UCUHe U a WAYKA je U36ar mpoyend.

Ha ocrogy osux uckaza uzeogu ce ciegehe oniuiitie iwigpherve.

Ipage koje cajp:ke BUCHHE TPOYI.Ia ceKy ce y jeanoj tauku O. Tauxa O
Ha3MBa Ce OPTOLIEHTAP TPOYIJIA.

1.2 enyxkuuja

Henykmmja je 0OMK 3aK/byUIUBATHA ITPU KOME CE O] jJeTHOT OTIIITeT NCKa3a
WM jeTHOT TOCEOHOT WITH MOjeJMHAYHOT HCKa3a ToOHja HOBH, MAHbE YOTIIITEH,
noceban WM MojeiMHaYHu cya. Jlakiie, Ko JAeAyKTUBHOT 3aKJbydnBarba
kpehieMo o OTIITHX ca3Harba W U3BOJMUMO UCTHHUTE UHIHLCHUIIC O HEKOM
KOHKPETHOM CITy4ajy.

JenyKTHBHO 3aKJbyUHBALE UMA TPH OOJIHMKA.

1) 3aksbyurBame O YOILITEHOT TBphema Ka Matbe OIIITEM WIH MOjel-
vHayHoM TBphewy. Hup. ako cy a u b y3ajamuo npocru OpojeBu, oHJIA je
Hajsehu 3ajennmuky memnal tTux opojesa 1, 1j. Baxu D(a,b) = 1 (ommre
tBpheme); D(37,7) = 1 (nojeaunauno tephere). M3 OBUX UCKA3A U3BOJIM CE
nojeqnHavYHO TBpheme: 37 1 D ¢y y3ajaMHO MPOCTH OpojeBy.

2) 3akJbyunBame OJ MOjeTUHAYHOT Ka mocebrnoM. Hrp. 6poj 2 je mpoct
Opoj (mojemnuauno TBpheme); 6poj 2 je mpupoaan 6poj (TmojeqnHaYHO TBPhEme);
HeKH IPUPOIHHN OpOjeBU Cy IIpocTH OpojeBH (moceOHO TBphewme).

3) BaxspyumBarme o ommrer TBphewa ka ommreM. Hmp. cBu mapHu
OpojeBu nerbUBH Cy ca 2 (omITe TBpheme); HUjelaH HellapaH Opoj Hulje IebUB
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ca 2 (ommTe TBpheme);, HUjemaH mapaH 6poj HHje HCTOBPEMEHO U HemapaH
(ommmrTe TBpheme).

HasoguMo npumep 3a7aTKa y KOMe ¢€ TpUMEmbYje ASAYKTUBAH HAUMH
3aKJbyUHBAHA.

TTPUMEP 1.7. Ako je xuiiotieny3a dpagoyanos mpoyaud gy#cune SCm, a gyHcura
Kaitieitie 3CIM, KOJUKO USHOCU JYHCUHA gpyZe Kailiethe?

Henykija y MaTeMaTHIM je CTPOTO JIOTHYKU 3aCHOBAH METO/I I0Ka3H-
Bama. Y JaHAIIEhe BpeMe ce IeAyKIIMja 3aCHIBA Ha HeKOM CHCTEMY aKCHOMA.
3aTo ce AeyKTUBHU METO Ha3UBA jOIIT M aKCUOMATCKU METO/I.

TTpumep nenyximje je MaTeMaTnuka mHAyKIHja. Ha3us je momaso mapagok-
canaH, ay 3HaMO Ja ce METOJl MaTeMaTHYke WHIYKIVje 3aCHUBA Ha je[THO]
AKCHOMH.

Euklid. V ,Exeventuma‘® axcuome, neduHUIM]Ee U TEOPEME HIDKY CE
MIPAaBUJIHO ¥ IPIMEPEHO, TAKO Ja YMHE CaBPIIeH JTOTUIKU JeTyKTHBHHU CHC-
tem. Ha mouerxy ,,Enemenara” Eykim naje npersesn notpedHux aeduHuImja
1 TIONa3HUX TBpljea reoMeTpHje, TBphema Koje ce cMaTpajy MICTUHUTHM H
KOje ce He TI0Ka3yjy, MOJIeJbeHNX y ABa CKyIa.

Tlomazna TBphema TPBOT CKyIma KapaKTePHIITy OTIIITa CBOjCTBA BETUINHA
1 Ha3uBajy ce akcuoMe. Mma ux 9. Taksa cy Ha mpuMep cienehia TBphema.

Lenuna je eeha og gena. Axko ce jegrnaxum cilieapuma gogajy jeguaxe
ciieapu, u yeaune cy jegraxe. 3a ceaxa geéa Hosutiusha pearna 6poja a u b
#ocimoju wakae upupogan bpoj n ga je na > b (Apxumegosa axcuoma).

INomaszna TBphewma Apyror ckyma MMajy 4MCTO TEOMETPHJCKU KapaKTep
1 Ha3uBajy ce moctynath. Mma mx 5. 3aruM ce Ha TeMelby akcuoMma M
IOCTylIaTa MyTeM JIOTMYKOT 3aKJbydMBama M3BOJIE M AOKA3yjy TeopeMe H
roctymHo n3rpaljyje mena reomerpuja paBHu. [locTymaT oOMYHO M3paxaBa
HEKH YCIIOB KOju Tpeba Ja 3aJ0BOJbM HEKM TI0jaM WM HEKU OJHOC Mely
rojMoBuMa. Hapomumo met EykiannoBux mocrynara.

Og ceake itiauke go céaxe mWa4Ke Modice ce Hoeyhiu ipasa unuja.

Ozpanuuena upasa mModice ce OUIiU TPOYYHCeHA y C6OM HPABYY HCTPEKUGHO.

H3 ceaxol yeniipa ca c6aKuM paciiiojarbem Moxice ce OUCaiiu Kpye.

Ceu dipasu ynosu mehycobno cy jequaxu.

Axo jegua #pasa ca gpysum geema obpasyje ca uciie ciipane géda yH-
YHIpawirea Yena uuju_je 30up marsu og ¢ea apasa yeaa, e gee ipaese, 0ecKkpajHo
ApogyaHcene CeKy ce u o cd oHe CHIpane ca Koje ¢y 06U yauosu Mamwi 0g §ed
ipasa yaia.
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IMoceGHO 3HAUEHE W BaXKHOCT MMa b. MOCTYIAT, MO3HAT V kKao Eykmu-
JIOBA aKCHOMa O TIAPAJICITHUM TTpaBaMa. 3anpaBo, OHA TOBOPH O TOME KaJia
JIBe TIpaBe @ W b jeqHe paBHU HUCY MapayienHe. Y yubeHHIUMa 5. MOCTy-
JAT UCKa3yje ce ¥ IpuMembyje y cieneheM eKBUBAIEHTHOM U JeTHOCTABHUjeM
00JIUKY.

Kpos wwauxy ean dipage modnce ce ioeyhu iliauno jegna ipasa dapaienna ca
oM GPUBOM.

IMomohy 5. mocTymaTta moKa3yjy ce MHOTe TeopeMe eleMeHTapHe Te-
omeTpuje. Meljy mrMa Cy u TBphema koja ¢y My ekBuBalieHTHA. Ocum
TOPHET, €BO JOIT HEKUX eKBUBAJIEHATA . TTOCTYIIATA.

YV pasnu diociwioju 6ap jegawn tipasoyZaonux, ij. uemleopoyiao ca deiliupu
dpasa yaua.

36up yenoea y wipoyeny jeguax je 180°.

Llociioje géa cruuna, a nedogygapra TWpoyada.

3a ceake Wipu Tauxe Koje He Jiedce Ha jegHoj pasoj HoClioju jequHciiigeHa
KPYHCHUYA Koja Hpona3u Kpo3 e ayxe.

Lobacevski, Bolyai, Gauss. Cse no XIX Beka HUKO HHUje CyMIbA0 Y
TO Aa cy cBM EyKIMAOBH MOCTYIATH AIICONyTHE M TTIOCTOjaHe MCTHHE U Ja je
EYKITNICKA TeOMeTpHja JeOIHA TeOMETPHJCKU CHCTEM.

Ha eyknmacka reoMeTpuja HUje jeZIMHI T€OMETPHJCKH CHCTEM OTKPHO je
jaBHOCTH 1826. roaune pycku MaTeMaTHdap Jlo6auescku (17921856) nznoxu-
BIIM Ha 3acenamy Pu3nuko-mMareMaTHUKOT GakyTera YHuBepautera y Kaza-
BY CBOj pan ,,KpaTko mamarame OCHOBa TeOMeTpHje ca CTPOTUM JOKA30M
TeopeMa O napayieJiHuM npasaMa . Taj jaH cMaTpa ce JaHOM poljermba HOBOT
TeOMETPHJCKOT CUCTEMA, T3B. HEEYKIIUACKE TeOMETPH]E.

OH je nuTamke NMapaleHAX TpaBa pellino Ha Taj Ha4uH 11a je Eykaunos 5.
MOCTYNIaT 3aMEHNO HOBOM aKCHOMOM O MapajeTHNM IpaBaMa Koja TIIacH:

Kpos wwauxy ean tipage y paguu upoaaze gee upase Koje ¢y aapaneine mwom
apasom.

Ha Temerpuma oBe akcrmoMe M ocTalux akcnoma, JlobaueBcku m3rpabyje
HOBH TE€OMETPHJCKU CUCTEM KOjH jé OH Ha3BA0 MMATTHAPHOM T€OMETPH]OM.
Taycc (1777-1856) je TOj reoMeTpHju a0 HAa3WMB HEECYKIIUACKA T€OMETpH]a.
Hanac ce ona jour nazusa reomerpuja JIo0a4eBCKOT WK XUIEPOOINYIKA Te-
oMeTpHja. PaBan y k0joj je ucnymeH ycioB JloGaueBCKOT Ha3uBa ce pa-
BaH JlobaueBckor nian xurrepboanuka paBaH. Cteapajyhin HOBY reoMeTpHjy,
JlobadveBckH je HapaBMO MPEKPETHHUILY Y PA3BOjy TEOMETPHjE U M3BEO MTPaBy
PEBONYLIN]Y Y MATEMATUUIKOM, 1A U Y NEIIOKYITHOM JbYACKOM MULUbeHY. O
CTpaHUX MaTeMATHYApa HOBE Hjieje MOTIIH CY Y TO BpeMe ITOTITYHO JIa CXBATe U
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niene camo Gauss u Bolyai (1802-1860), jep cy 1 caMy JOILTH Ha TIOMHCAO O
TOCTOjathy HeeyKIHCKe TeoMeTprje. (Gauss je OCHOBHE Heje HEeYKITHICKE
reoMeTpuje uMao paspaljere Beh 1824. ronune, amm ce 3apekao 1a 3a KHBOTA
nehe OMyCTUTH HUXOBO oOjaBbuBarLe, Oynyhu na ,,... eehuna wyqu nema
yomwitie iipasu ocjehaj 3a o, o yemy ce my pagu . Bolyai je 1o cBojux
pesynrata gomrao 1825. roaune, aau ux je objaBuo Texk 1832. roamHe Kao
nonaTtak, ,, Appendix”, yubeHuKy eleMeHTapHE M BUIIE MATEMATHKE CBOTra
ona Farkasa.

Peano. Axcunomaruzanuja apurMeruke usrpaljeHa je 1ocra KacHuje o1
akcnoMaTuzaije reomerpuje. To je 1891. romune yunnno Peano (1858-
1932). Tleanose akcrmoMe MPUPOJHHMX OpojeBa ce KOpUCTe 3a AeMHULIN]yY
pupogHOT Opoja. HberoB AeAyKTHBHE CHCTEM apUTMETHKE TEMeJbH Ce Ha
TPU OCHOBHA TOjMa: IIPpUPOAHOM Opojy, TpUpoaHOM 6pojy 1 U creaOeHuKy.

ITpuponnum OGpojeBrMa HA3UBAjY CE €IIEMEHTH CBAKOT HEMPA3HOT CKyma
N y KOMe IIOCTOjM penalija duitiu ciegdenuk Koja 3aa10BosbaBa cienche ak-
cHoMe.

1 je mpupogan 6poj.

P2) Cnenbenuk cBakor IpHpOTHOT Opoja je mpupodaH 6poj.

P4

(P1)
(P2)
(P3) Huxoja asa npupoHa 6poja HeMajy UCTOT CIIeI0EHNKA.
(P4) 1 nuje cnenbenyK HUjeAHOT IPUPOIHOT Gpoja.

(P5)

P5) Heka je M 6uito Koju MOJACKYN CKyIla PUPOAHUX OpojeBa KOjU nMma
CBOJCTBO Aa My IIpHrnana 6poj 1 u ciienGeHIK CBaKOT HerOBOT elIeMEHTA.

Tangaje M = N.

OBa cBojcTBa NMPUPOAHUX OpojeBa Cy jeHOCTaBHa M ounrienHa. Caa
TeopHja MpUPOTHUX OpojeBa MPON3MIIA3H U3 TOPHUX neT akcnoMa. [loceOny
yrory uma akcuoMa (P5). OHa je HEITO CIIOKEHN]a U KOPHCTH Ce 3a JIOKA3HU-
Balbe TEOpeMa M PeKyp3uBHO JdeduHucame yHkumja ca ckyna IN y Heku
HenpasHu ckym. [{aHac ce Ta akcHoMa Ha3WBa akCHoMa MaTeMaTHIKe HHIYK-
nyje.

HacraBa MaTeMaTHKe y HHXKMM pa3zpearuMa OCHOBHE ILKOJIE je IPETEeKHO
HHAYKTUBHA. Buine ce KOpHcTe KOHKPETHU U OYMIVIEIHU AOKA3H, KOjU
He HOKa3yjy TOJNMKO, KOJMKO YBepaBajy y MCTHHHUTOCT TBphema. Jlemyk-
IMja W JeAYKTUBHU HAYWH MUIUBEHA W JOKa3uBarba CIPOBOJE Ce MOCHE
KOHKpeTH3alMje ¥ MHAYKIMje Ha BUIIMM HMBOMMA HACTABE MaTeMaTHUKE U
006pa3oBama yueHnKa, T7ie ce IeTyKITHja O0IMKyje y Toce0aH HaurMH H3arama
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MaTeMATHYKUX cafipKaja KaKo y YIOeHUIINMA, TAKO U Y HACTABHOM TPOIIECY.
MeljytuMm, Hako je MareMaTuka ACAYKTUBHA HAYKa, [IKOJICKA MATEeMATHKA
He u3rpaljyje ce HU y jeAHOM paspeny Kao CTpOT JeAYKTUBHH cucTeM, Beh
ocraje y okBupuMa Mozena. OBo MOTOTOBO BAKH 34 HACTABY MATEMATHKE Y
OCHOBHOj koM. MHora TBphema ce oopaljyjy 6e3 nokaza.

VY MIKOJICKOj MATEMATHITH AaKCHOME UMAajy BAXKHY YIIOTY Y HACTABHOM TIPO-
TIeCy, allil ce yImoTpebIbaBajy caMo OHOJIMKO, KOJIMKO je MOTPeOHO Aa HacTaBa
MaTeMaThke Oyze y cKIady ca MPUHIUIMMA HayKe W TIpUMepeHa y3pacTy U
MAaTEMATHYKNUM CITIOCOOHOCTUMA YU€HUKA.



I'naBa 2

AHaJjioruja

., I nasna cpegceimisa nomohy Kojux ce OmKpUsajy UCHIUREe Y MATHeMATTUYY CY
ungykyuja u anaroduja.”
Laplace

., Maitiemaitivuap je wogex koju 3na ga nahe ananoZuje mehy wisphersuma,
006U MailieMaiiiuyap je onaj Koju GpoHaIasu ananoduje mehy gqokasuma, a
HajoobU MailieMaiiuiap je onaj Koju youasea ananoduje weopuja, Ho mooice ce
AMUCTUTTY U OHA] Koju Mehy ananoujama sugu anaioiuje.”

Banach

Peu anajioruja rnotuye oJ1 rpuke peuu analogia nro 3HaUM CKIIa 1, IpaBuiI-
HOCT, OJHOC, TOTyIapHOCT, CPOAHOCT. AHAJIOTHja je BpCTa CIIMIHOCTH, ajln
Tpeba HATJIACHUTH J1a HUje cBaka CIUYHOCT aHamoruja. OCUM CIMYHOCTH 32
AHAJIOTH]Y je MOTpeOHa U TOAYAapHOCT o0jexara y oapejeHuM oHOCHMA.

3aKIbyurBamhe 110 AHAJIOTHHU je MUCAOHU ITOCTYIIAK IIPY KOME Ce U3 OTlaKa-
Iba J1a ce IBa 00jeKTa moayaapajy y onpehenom 6pojy cBojcTaBa Wi OAHOCA
M3BOJIN 3aKJby4aK [Ia C€ OHU MOAYJapajy U y IPYTHM CBOjCTBHMA M OTHO-
CcHMa KOjH C€ KO jeTHOT 00jeKTa HUCY YOUMJIH.

Cxemartcku miprkas: OGjekat A mMa cBojcTBA S1, 82, . . ., Sk—1, Sk, JOK
objekatr B mma cBojcTBa p1,p2,...,Pk—1. CBojcTBA P1,P2,...,Dk—1 CV
AHAJIOTHA CBOJCTBMMA S1, S2, . . ., Sk—1. 3aKJbydyjemMo aa objekat B uma cBo-
JCTBO Dg.

OunrnegHo je ma 3aKJbyYUBame IO aHAJOTHJH HHje CTPOTO, jep U3 T0-
nynaparma 00jeKaTta y HEKMM CBOJCTBUMA HE MoOpa Jia CIeIH HUXOBO TOAY-

14
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Japarme U ¥ IpYTUM CBOJCTBHUMA, Ta HAC TAKBO 3aKJbYUHBAHE MOKE OJIBECTH
U JIO CACBUM HETAayHWX 3akjbydaka. be3 o0O3mpa Ha TO, aHajgormja je jako
BAXHO CPEICTBO 3aKJbYUNBAHA.

Ocnuau ose meroge je Leonhard Fuler. HaBemrheMo Tpu mberoBe mos-
HATe aHAIOTH]je YMje je IpoyJyaBarbe HajoobH HAUMH JIa ce MIIATTH MATEMATH -
Yapu yBeny Y UCTPaKUBAUKH paj.

1) ,,Mana ananornja”. Jacob Bernoulli nuje Morao ma oapeau BpOHOCT
cyme 1 + % + % + -+ % + .-+, ma je jaBHO TocTaBuo npodnem. IIpo-
6meM je mpuBykao Fuler-a m oH ra je pemmo mpenackoM ca KOHAYHOT Ka
OecKOHAYHOM. YBEO j¢ jeAHAUMHY OSCKOHAYHOT CTENEHA M Ha by IpHMe-
HPO CBOjCTBa anTre0apCcKuX jeAHaYNHa KOHAYHOT CTETIeHa U Tako JOOHO 11a je
TpakeHa cyMa %2 OBaj mocTymnax HUje 6¥o UCTIpaBaH (CTPOTO MATEMATUYKN),
Ta je caMMM THM KPUTHKOBAH O] CTpaHe ApYTHX MaTeMatndapa. MehyTum,
Euler je BepoBao y cBoje oTkpulie (1beroBe O6pojHe MpoBepe yKazuBalle Ha
TAYHOCT Pe3yiITaTa), a OHAA je MPUMEHOM aHAJIOTHje JIOIMA0 JO CTPOTOT
JIoKasa.

2) ,,Besmka ananornja”. 30up yHyTpammmsyx YriioBa n-TOyTIA jeIHaK je
(n—2)7. Ia In Baky HEILITO aHaJIOTrHO 3a onueape? FEuler mpoydaBa oBaj
npobyeM y /1Ba cBoja HayuyHa paga. [loxymaju ca 30upom nuegapa u 36upom
MPOCTOPHUX YITIOBA He ajy peaynrate. Kao nocneamwy MoryhiHocT mocMaTpa
36Up CBHX yIJIOBA » (v CTPaHa, IPOBepaBa Taj 30Mp Ha HU3Y MOJMETapa U
3a mera 1 6poj Temena F monuwenpa mocrasiba Xunoresy y o = 27 E — 4.
Ca apyre crpane, J0Ka3yje J1a KO/ nojueapa 3a » , o, 6poj usuna K v 6poj
crpana F Baxu jennakoct » o = 2w (K — F). Ilocneauna oBUX jeTHAKOCTH
je HOBa XUITOTe3a Koja ce JaHac HasuBa Ojneposa hopMysa U TIacu

EFE-K+F=2.

3) T'opune 1738. Euler pemiapa jeHauynHe 4eTBPTOL CTEIEHA
st +a? + b +ecx+d=0
aHanorno Viete-oBoM HauWHY pelllaBama jeqHaunHa Tpeher creneHa

2 +ar®+br+c=0.
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2.1 Amnanoruja y HACTaBM MaTeMaTuKe

HacragHuk 4ecTo TOKOM 4aca FOBOPM: CIMYHO €€ U3BOJHU, aHAJIOIHO
ce nobmja, Ha UCTH HAYMH Ce IOoKasyje, TPOYITIOBH Cy IOAYAapHH, OBO je
CJIMYAH 33/IaTAK MPETXOHOM, Ca/1a MOKEMO IIOHOBUTH ONMCAHU IMOCTYIAK, 1
cin. TakBUM HaYMHOM TOBOpa HACTABHHUK YKa3yje YICHUIIMMA Ha aHAJIOTH)Y ’
OHA TTOCTaje BAXXHO CPEACTBO TTOBE3UBaba M TAKIIET CaBllaaBakha HAaCTaBHOT
IrpaauBa, 1a CaMHUM THM U CPEACTBO pa3BHja}ba CTBapaJIauyKOoT MUIIIJBCHA U
KpeaTUBHOCTH yUYeHHMKa. [Ipm pelmaBamy Hekor mpobieMa YUYCHHIH ce YC-
MepaBajy Ha pa3MaTpame HEKOT OJIMCKOT, CPOTHOT MpodjIeMa 1 OTTOHAIIAThE
IIOCTYIIKA pelllaBama. Y HEKUM TEKHUM CITyuajeBHMa MOKeE 1 YKaXKe Ha CMep
KOojuM Tpeba Ja ce HACTABHU peIaBarbe 3aaTaka. Y TeOMeTpHju ce MoTy Hahm
MHoOTe aHanoruje. Ilpenas u3 paBHH y IIPOCTOP, U3 INTAHUMETPH|E Y cTepe-
OMETpH]y MPUMEHOM aHAJIOTHje MOXKEe Jla 000raTH 3HAMHE YUEHHKA, YECTO
6e3 Benukor Tpyna. Ilocroje Tpu cMepa IpHMEHE aHalOoTHje. yOodaBambeM
AHAJIOTHUX O0jexaTa, OTKPUBAIEM AHAJIOTHUX CBOjCTaBa M CIPOBOhEHEM
AHAJIOTHUX ITOCTYITaKa.

A) AHAJIOT'HHU OBJEKTU

MaremaTrka npoy4yasa BelInKu 0poj objekata Koju cy mpema oapeheHoj
CPOIHOCTH U YHYTPAIIEH0]j CTPYKTYPH PA3BPCTAHH Y CKYIIOBE: OpOjeBH, pelia-
1uje, GyHKIMje, jeMHaunHe, TpyIie, TOTUTOHH, TTOTHeApH, OOpPTHA Tela, paBHH,
JeTepMUHAHTe, MaTpHIle M aAp. Mory Ja ce mpoy4aBajy 00jeKTH U3 MCTOT
CKyTa WIH U3 Pa3MYUTHX CKYIOBa KOjU €Y BplO cpomnu. TakBu cy Ha
npuMep u3oMopdHA 00jeKTH. YTIO3HABAILE YUCHUKA Ca aHAIOTHjOM MOXKE
Ia TIOYHE OTKpHUBambeM aHAIlOTHUX objekaTa. HajjegHocraBHUjU TIpuMep
AHAJIOTHUX o0jexaTa Cy Ay W Tpoyrao. AHamoruja He Mopa aa Oyae jen-
HO3HAYHA (HEKU 00jeKaT MOXKe J1a MMa BUIIIE aHAJIOTAHA).

TTPUMEP 2.1. Jlukosu u itieaa.

1° Tpoyeao u wmetmpaegap. Tpoy2ao je najjeqruociiastuju oaucon, ogpehen
Jje Hajmaroum 6pojem nHexoruneapHux WaYaKa y pasuu u omehen ca wpu
gyorcu. Tetipaegap je najjeqrociiiasnuju ionueqap, ogpehen je Hajmarsum
bpojem Hekomilianaprux wWavaka y Gpociiopy u omehen je ca ueiupu
wpoyana.

2° Jegnaxociipanuunu wWpoyZao u upagunan wempaeqap.
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3° Ipasoysaonux u keagap. IIpasoyZaonux: nacupamue ciparnuye cy aap-
anenne, Haciipamue ciipanuye cy Hogygapue, cycegue clipanuye cy Hop-
manne. Keagap: naciipamue cilipane cy fiapaneine, HACApamHe Cipane
¢y Hogygaphe, cycegue CHIpane cy HOpMAaiHe.

4° Keagpaiti u koyxa.
5° Iapanenrocpam u dapanenonuiey.
6° Kpye u noiiita.

7° Kpyoswcnuya u cepa.

TIPUMEP 2.2. Ilpasoyznu wipoy2ao MoHcemo oCMaAmpamiy Ha Wpu paziuduitd
Hayuna, ia ce camum UM Pasiukyjy u reosu ApociiiopHU aHAN0ZaHI.

1° Ako #ocmaimipamo apagoyeiu wpoy2ao Kao Hoa06uUHy UpaeoyZaoHUKd,
we2og anaroian he ouitiu fonosuna Keagpa, Wj. ycipagna Wpocilipana
upusMa Kojoj je ocHosuya upagoycuu mpoyzao.

2° Ako @ocmam@pamo apasoyiu mpoyeao Kao mpoyeao Kome ¢y Cilpanuye
U3 jegHoZ iieMeHa HOpMAIHe, 1be206 ananocan he buiiu wempaegap Kome
Cy usuye u3 jegrol imemena mehycoono Hopmante.

3° Ako docmaimipamo apagoyauu wpoyeao Kao mpoyeao yuje ¢ee HopMaiHe
cllipanuye YuHe OMBOPEHY U3NOMMBEHY TUHUTY, Fpe208 aHan0Zan he duiliu
weipaegap yuje wpu mehycobrno nopmaire usuye yuHe OWBOPEHY U3-
JIOMBEHY TUHUJY, ). eipaeqgap omeheH Gpagoycmum mpoysniosuma.

b) AHAJIOTHA CBOJCTBA

Amnanoruja HaM ToMa)ke Aa HaCTyTHMO KaKBO OM CBOjCTBO MOTA0 UMATH
HEeKHM 00jeKaT ako HeroB jeTHOCTABHUU aHaIoraH uMa oapeheHo cBojcTBo.

[IPUMEP 2.3. 3aipasuno (ab)? = a?b? ananozuje cy (abe)? = a®b%c?, (abed)? =
a?b?c2d?, jep je (abc)? = (ab)%c? = a?b?c?, (abed)? = (abe)?d? = a?b*c*d?,
uily.
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TTPUMEP 2.4. Ilo3naitio je ga 3a peuierba X1 U T KEAGPATIHE jeqHaUUHe
ar’ +br+c=0

sadxce Bueitiose ghopmyne

b c
Tr1+2xog=——, T1Tg = —.
a a

Hpumenom ananoduje 3axmyuyjemo ga 6u 3a pewersa i, Ty U T3 KybHe
eqnauune ax> + bx? + cx + d = 0 mozne ga easice Bueitieose hopmyne
Jeg q pMy.

b c
T+ x2+ T3 = o T1x2 + X173 + Tax3 = p T1T2X3 = “u

IIPUMEP 2.5. Tpoyéao og ceux MHOZ0YEN084 UMA HajeULUe C8OJCTA6A, AU He
fwpeba oueKusaimiu ga c8axo C8OJCHigo HPOY2Ia UMA C80j UPOCTIOPHU AHALOZAH.
Ha wwo nam yxasyje cregeha ananouja:
Ilpase kojum tipuiiagajy sucure wWpoyeIa cexy ce y jegHoj mauxu.
Ilpase kojum tipuiiagajy sucune welipaeqpa cexy ce y jeguoj mauxu.
pyzo wepherve gobujero ananocujom Huje ucuRUTIo 30 c6aKu Meipaeqap.

B) AHAJIOTHU TTOCTYIIL

YecTo ce Y HACTABH MAaTEeMATHKE MOXKE YOUUTH W3BeCHA CITUYHOCT Meljy
IMOCTYIIMMA TTPEHOIIIEHA U JIOKA3UBaba cBojcraBa. Hagenithemo Heke npu-
Mepe KOjU YKa3yjy KOJMKO je BaKHa MpHMeHa aHaJNoTHje Y HACTABHOM TIPO-
mecy. HacrasHo TpaamBo ce Tako IMOBe3yje, IpelaBame MojeTHOCTaBIbYje,
onpeheHo paHHje YCBOjeHO I'paIuBoO ce IIOHOBO OOHABJba M YTBPhyje, a HOBO
rpaauBo Oprke caBagaBa.

IIPUMEP 2.6.  1° JJokasu wmephemwa ga je ceaxa wauka cumemipane ¢yaicu
fogjegHaro ygamena og FeHux Kpajesa u céaxa fhauka cumetiipaie yaia
HOGIegHAKO YGUbEHa 0 FeZ08UX KPAKA CY AHANOZHU.

2° @opmyne h = %\/g uh = 7“1172_“2
mpanuunoZ u jeguaxoxpaxoz mpoyena, d = av/2 u d = va? + b2 3a
gyorcune gujaonana xeagpaiia u fpasoyiaonuxa, d = a\/3 u d =
Va2 +b% + ¢ sa gysicune qujaZonana Koyke u Keagpa aHAlOZHO ce
useoge.

30 gyocuHe BUCUHA jeqHAKOC-
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3° Hauun uzeohersa Bueitieoux opmyna 3a keagpaimny jegrauuny mooice
ce upenettiu Ha uzgoherve opmyaa 3a KyOHy jeguauuny.

4° Ipunuxom obpage keagpamne dynkyuje f(x) = ax? a # 0, obpaga
cayyaja a < 0 je ananocna obpagu cryuaja a > 0.

5° Ipsa jegnaxociu a sin 8 = bsin « cunycnue weopeme 3a wpoyzao ABC
uz60gu ce omohy sucune uz wemena C u wWpuZoHomeinpuje apaoyanos
wpoyena. Ananono ce uszsogu gpyea jegnaxocit bsiny = csin 3, a uz
JoOUjeHUX jegHaKOCTIU U yeaa ieopemd.

Amnanoruja omoryhaBa HaCTaBHUKY CTAJIHE N3MEHE HACTABHUX OOJIMKA U
METO/Ia Y ITUJbY TIOCTU3amkha ITo OOJBUX Pe3yNTaTa MPHU YeBajarmky HACTaBHOT
rpajuBa.

TIPUMEP 2.7. Pewwitiu cucitiem jegnaqwuna: (abc # 0)
1)

y+z=a,
r+2z=0,
r+y=c

Yz
Y+ z
Tz
T+ z
Yy
r+y

Q=S = Q|

222% + x2y2 = axryz,

y222 4+ y%a? = bayz,

22y2 + 222% = cTYyZ.
Ha apsu iiozneq fiocitioju uzgecra caudnocii mehy cuctiiemuma auu ce ipasa
CUYHOCT 6ugu ek dpu ruxoeom pewasarsy. Ilpeu cuciiem je quHeapan u

JAKO ce peulasa ok ce peuasarse gpyea gea Op3o ceogu Ha peuiasarse ipeos
cuciiiemda.



