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1. Neka je preslikava�e 〈·, ·〉 : M2( R)→M2( R) definisano sa:

〈A,B〉 = tr(AT ·
[

2 1
1 2

]
·B).

a) [1 poen] Dokazati da je 〈·, ·〉 skalarni proizvod na M2( R).
b) [3 poena] Odrediti jednu ortonormiranu bazu potprostora U = {A ∈M2( R)|AT = A}.

v) [1 poen]Odrediti rastoja�e izme�u matrica A =

[
−7 5
0 7

]
i B =

[
3 0
2 −3

]
.

2. [3 poena] Neka je V vektorski prostor polinoma nad R stepena ma�eg ili jednakog 2. Neka su

zatim Φ1,Φ2,Φ3 linearne funkcionele definisane sa Φ1(f(t)) =
1∫
0

f(t)dt, Φ2(f(t)) = f ′(1) i

Φ3(f(t)) = f(0). Na�i bazu {f1, f2, f3} prostora V koja je dualna bazi {Φ1,Φ2,Φ3}.

3. [5 poena] Na�i ugao izme�u vektora x = (1, 10, 2,−1) i ravni

{
x1 − x2 + x3 + x4 = 2

x1 + x2 + 3x3 − 3x4 = 7
.

4. a)[2 poena] Normalan operatorA je kosokonjugovan operator akko sve �egove sopstvene vrednosti
imaju oblik iλ, λ ∈ R. Dokazati.

b)[5 poena] Ispitati da li je operator f : C3 → C3 definisan sa

f(x, y, z) = ((2 + i)x+ (1 + 2 i)y, (1 + 2 i)x+ (2 + i)y, z)

normalan i ako jeste izvrxiti ortogonalnu dijagonalizaciju datog operatora.

5. [3 poena] Za hermitsku matricu H =

 1 i 2 + i
− i 2 1− i

2− i 1 + i 2

 na�i nesingularnu matricu P tako

da je PTHP̄ dijagonalna matrica, a zatim na�i �enu signaturu.


