VYBOZL V TEOMETPWJY

npod. ap Emunnja Hewoenh

NHcTnTyT 32 MaTtemaTrky 1 nHOpMaTUKY
MpupopgHo-maTemaTnykn dakynteT
Kparyjeeay

wkosicka 2022/23



2. N3omeTpuje eyknupacke pasHu

MoaynapHe durype y eykanacko] paBHu umajy nctu obamk n ucre
cy BenudunHe. C 0b63Mpom Ha Ty 0cobUHY, OHe Ce MOry MOKAONUTY
nomofly TpaHccopmaymja koje npeacTassbajy ogroapajyhe
KpeTake Y eyKJMACKO] paBHN.

TpaHcopmauuje nomohy kojux ce fBe noaypapHe durype mory
MOKJIONWUTW, HA3MBAjJy CE N30METPI|CKE TpaHCcdopMaLnje nan
nsomeTpuje.

N3omeTpuje ce 0bnyHO aedpuHuly Kao brjekTuBHe
TpaHcdopMaumje Koje 4yBajy AY>KUHY OY>KU.

’,El,ecbmumu,mja 2.1.‘ Tpancpopmauuja J: A — B je bujektusHa,
ako jJe 1-1 n ,,Ha", OQHOCHO aKO BaXku:

(a) (Vx,y € A) ako je x # y, Taga je J(x) # J(y) (1-1)
(6) (Vy € B) (3x € A) Tako pa je J(x) =y (,,Ha")
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’,El,ecbm—muwja 2.2.‘ BujekTneHa Tpatcdopmaumnja J : E2 — E2 ce
Ha3MBa M30METpUja EYKINLCKE PaBHY, aKO 3a CBake ABe Tadke A u

B n wuxose canke J(A) = C v J(B) = D Baxn pa je pyx AB
nogyaapHa ayxu CD.
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Cnvka 18. VMsomeTpujcka TpaHcchopmaumja

MomynapHe Ay>XKW Cy NCTe OYy>KUHE.
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3aT0 ce Kaxe Ja U3OMETpUje YyBajy LY>KUHY Ly>KU, JEp J& Ly KUHA
nonasHe ayxu AB jegHaka ay>kuHu reeHe cnuke CD.

Hedunncahemo caga jenHy nocebHy TpaHcdhopMaymjy y
EYKJINACKO] paBHU.

’,El,ecbm—muwja 2.4.‘ Tpatcopmaumja £ : E2 — E? ca ocoburom

na je £(A) = A 3a ceaky Tauky A y paBHW, Ha3MBa Ce NAEHTUYHA
TpaHchopMaLmja Uan KOMHLMAeHLM]a.

Teopema 2.3. KonHunaeHumnja je n3oMeTpuja eykanaCKe pasHu.

Mo>xkemo pehu fa je koMHUMAEHUM]a HajjelHOCTaBHU]ja N30MeETpUja
eYKJMACKE PaBHU, JEP HE MOMEPA TAYKe U3 HVXOBOr NPBOOUTHOr
nosioxaja, na je 3aTo AY>KMHA CBaKe Ay>KM OYyBaHa.



2. N3omeTpuje eyknupacke pasHu

HaBogumo Heke Teopeme Koje Ce OQHOCE Ha U3OMETPUJE.

Teopema 2.4. Komnosnunja e M30MeTpuUje eyKINACKE PaBHN je
M30MeTpuja Te paBHN.

Teopema 2.5. Vlueep3sHa TpaHcdopmaumja I~ 1 usometpuje J je
n3omMeTpuja.

Mpumenom Teopema 2.3, 2.4 n 2.5 pobujamo Teopemy koja ce
Ha3KBa OCHOBHA TEOPEMa O W3OMETPMjaMa PaBHU N KOja FAaCu:

Teopema 2.6. Ckyn cBuX N30MEeTpUja eyKINACKE PaBHY
npescTaesa rpyny (J,0) y 0QHOCY Ha KOMMO3WLMjy TUX
TpaHcdopmMaumja.

O rpynu fie 6uTtn Buwe nHopmaLmja y OKBUPY NpegmMeTa
Anrebapcke CTpyKType Ha Apyroj roavHu cTyauja.
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Mopen Tora WTO 4yBajy AYXKMHY AY>KW, NBOMETPUJE NMAJY 1
cnepehe Tpu ocobuHe, 0 kojuma roeope crnegehe Tpu Teopeme.
Teopema 2.8. 13omeTpuja npecivkaBa KOJMHEAPHE Tayke y
KOJIMHEAPHE TaukKe.

Ha ocHoBy npeTxogHe TeopemMe cneam fa U30MeTpuje YyBajy
KOJIHEAPHOCT Tayaka. 3a Tpu WM BULLE Ta4yaka Ce Kaxke Ja Cy
KOJINHeapHe, ako Npunagajy ucToj npaeoj.

Teopema 2.7. Ako Baxku pacnopeg tavaka B(A, B,C) (1j. ako je
Tayka B usmely Tadaka A n C) n ako je J nsometpunja eyknuacke
paBHu TakBa ga je J(A) = A’, 3(B) = B', 3(C) = C’, tapa je
B(A',B',C") (1j. Tayka B’ je namelhy tavaka A’ n C’).

Ha ocHoBy npeTxogHe Teopeme cnean fa N30OMETPUjE YyBajy
pacrnopen Tayaka Ha Npagoj.
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Teopema 2.9. /Isomerpunja npecnvkasa napanesnHe npase y
napasefHe npaee.

Ha ocHoBy npeTxogHe Teopeme cneau fa U30MeTpurje YyBajy
napanesHoCT MpaBuX.

Momofy nsometpuja ce ysoan penauyuja ,,noaysapHoCTy
reomeTpujckux cpurypa’. leomeTpujcka purypa je npouseossaH
CKyn Tauvaka.

’,El,ecbmumuwja 2.5.‘ leomeTpujcke purype @ n ¥ y eykangckoj
paBHU cy nogyaapHe, y o3Haum ® = U, ako nocToju nsomeTpuja
J:E? — E? taksa pa je J(®) = V.

Teopema 2.12. Penaunja nogyaapHoCTu reoMeTpujckux dpurypa
j& penaumnja eKBUBaJIEHLM]E.
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HDoka3. [lokazahemo ga je penaumja nogymsapHocTu dpurypa
pedeKCUBHA, CUMETPUYHA N TPaH3UTUBHA.

Hokazahemo Hajnpe pedpnekcuBHocT. Ha ocHoBy Teopeme 2.3
3Hamo Ja je kouHumgeHuuja & N30METPKja, @ HA OCHOBY
Oedununuymje 2.4 je £(P) = ®. Otyga Ha ocHoy [edunrununje 2.5
cnepau ga je ¢ = @ yume je pokasaHa pedneKCMBHOCT.
Hokazafiemo caga cumetpuydnocT. lNpernoctasumo ga je ® = W,

Ha ocHoBy [eduHuuuje 2.5, noctojun nsomeTpuja J paBHi Takea
pa je J(®) = 0.

[}
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MNMowTo je nsometpuja J bujekTuBHa TpaHccopMaumja, NocToju
0] MHBep3Ha TpaHcopmaumja I~ ! koja je Takohe nsomeTpuja
(na ocHoBy Teopeme 2.5). Kako je J(®) = ¥, cnean ga je
J7Y(¥) = ®. Capa Ha ocHosy [edunuumje 2.5 cnean aa je

U = @, yume je AOKa3aHA CUMETPUYHOCT.

Ja bucmo aokasanu TpaH3UTUBHOCT, NpeTnocTaBumMo da je ¢ = U
u W= Q. Taga Ha ocHoBy [eduHuunje 2.5 noctoje nzomerpnje
J1 n Jg Takee ga je J1(P) = ¥ n Jo(¥) = Q.

Ha ocHoBy Teopeme 2.4 cnean pa je komnosuumja Jo o Jp
nsometpuja. Kako je
(J2001)(®) = 3.(3.(2)) = To(¥) = &,

npumerom Hecbunuyumje 2.5 gobujamo ga je ¢ =, unwme je
[LOKa3aHa TpaH3uTneHocT. [
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Takohe Baxxu n cnegeha Teopema.

Teopema 2.10. NzomeTpurja eyknuacke paBHU NpecnnKaBa:
a) AyX y noayaapHy Ay
6) nonynpasy y nosnynpasy;

r) nonypaeaH y nonypasaH;

(

(6)

(8) yrao y nogygapat yrao;

(r)

(n) Tpoyrao y nogyaapat Tpoyrao.

Hanomena: Csake gBee nonynpase cy nogyaapHe, CBake 4Be
nonypaBHW Cy NofyAapHe, CBake ABe pPaBHU Cy nogygmapHe.

Mpumep: ObjacHuTr 3awTO Cy CBaKe 4BE NOAYNPaBE NOAYLApPHE.



