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17. Stavovi sliqnosti trouglova i �ihove primene

Postoje qetiri stava sliqnosti trouglova. Oni su analogni
stavovima podudarnosti trouglova.

Stav 1 (SUS) Dva trougla △ABC i △A1B1C1 su sliqna, ako
su dve stranice jednog trougla proporcionalne odgovaraju�im
stranicama drugog trougla, a uglovi izme�u tih stranica
podudarni.

AB : A1B1 = AC : A1C1, α ∼= α1 ⇒ △ABC ∼ △A1B1C1
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Ako su trouglovi sliqni na osnovu stava SUS, tako da je

AB : A1B1 = AC : A1C1, α ∼= α1,

tada iz te sliqnosti sledi da je

BC : B1C1 = AC : A1C1, β ∼= β1, γ ∼= γ1.
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Stav 2 (UU) Dva trougla △ABC i △A1B1C1 su sliqna, ako
su dva ugla jednog trougla podudarna uglovima drugog trougla.

β ∼= β1, γ ∼= γ1 ⇒ △ABC ∼ △A1B1C1



17. Stavovi sliqnosti trouglova i �ihove primene

Ako su trouglovi sliqni na osnovu stava UU,

tada iz te sliqnosti sledi da je

AB : A1B1 = AC : A1C1 = BC : B1C1 = k ∈ R+,

odnosno stranice koje se nalaze naspram podudarnih uglova su
proporcionalne.

Napomena: Ako su dva ugla prvog trougla podudarna uglovima
drugog trougla, tada je i tre�i ugao prvog trougla podudaran
tre�em uglu drugog trougla, jer je zbir uglova u trouglu 180◦.
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Stav 3 (SSS) Dva trougla △ABC i △A1B1C1 su sliqna, ako
su sve stranice jednog trougla proporcionalne odgovaraju�im
stranicama drugog trougla.

AB : A1B1 = AC : A1C1 = BC : B1C1 ⇒ △ABC ∼ △A1B1C1
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Ako su trouglovi sliqni na osnovu stava SSS, tada iz te
sliqnosti sledi je

α ∼= α1, β ∼= β1, γ ∼= γ1,

odnosno uglovi koji se nalaze naspram proporcionalnih
stranica su podudarni.
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Stav 4 (SSUU) Dva trougla △ABC i △A1B1C1 su sliqna,
ako su dve stranice jednog trougla proporcionalne
odgovaraju�im stranicama drugog trougla, uglovi naspram
jednog para proporcionalnih stranica podudarni, a uglovi
naspram drugog para proporcionalnih stranica iste vrste.

AB : A1B1 = AC : A1C1, γ ∼= γ1, β iβ1 iste vrste

⇒ △ABC ∼ △A1B1C1
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Ako su trouglovi sliqni na osnovu stava SSUU, tako da je

AB : A1B1 = AC : A1C1, γ ∼= γ1, β iβ1 iste vrste,

tada iz te sliqnosti sledi je

AC : A1C1 = BC : B1C1, α ∼= α1, β ∼= β1.
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Stavovi sliqnosti trouglova imaju veliku primenu u
dokazima mnogih teorema, od kojih navodimo slede�e.

Teorema 8.23. Ako je △ABC pravougli trougao, tada je:

(a) kateta geometrijska sredina hipotenuze i normalne
projekcije te katete na hipotenuzu, tj. AC =

√
AB ·AD.

(b) visina koja odgovara hipotenuzi geometrijska sredina
odseqaka na hipotenuzi, tj. CD =

√
AD ·BD.
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Obrnuta Pitagorina teorema. Ako u trouglu △ABC va�i
AC2 = AB2 +BC2, tada je △ABC pravougli trougao sa
pravim uglom u temenu B.

Ptolomejeva teorema. Ako je ABCD tetivni qetvorougao,
tada je proizvod �egovih dijagonala d1 i d2 jednak zbiru
proizvoda �egovih naspramnih stranica, tj.
d1 · d2 = AB · CD +BC ·AD.
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Pomo�u stavova sliqnosti trouglova mo�e se dokazati da su
kod proizvo	nog trougla znaqajne taqke H, T i O kolinearne,
pri qemu va�i HT : TO = 2 : 1.

Prava koja sadr�i taqke H, T i O, naziva se Ojlerova prava
trougla.

Teorema 8.24. Ako je H ortocentar, T te�ixte i O centar
opisanog kruga trougla △ABC, tada su H, T i O kolinearne
taqke takve da je HT : TO = 2 : 1.

Dokaz. Pretpostavimo da je H ortocentar, T te�ixte i O
centar opisanog kruga trougla △ABC.
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Dokaz. Neka je CD preqnik opisanog kruga. Tada su
periferijski uglovi ∢DBC i ∢DAC nad preqnikom CD
pravi, pa je DB ⊥ BC i DA ⊥ AC.
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Tako�e je AH ⊥ BC i BH ⊥ AC, jer je H ortocentar trougla.
Kako je DB ⊥ BC i AH ⊥ BC, sledi da je AH ||DB.
Analogno je BH ||DA, pa je qetvorougao BHAD
paralelogram. Kako su naspramne stranice paralelograma
podudarne, imamo da je AH ∼= BD. Neka je A1 sredixte
stranice BC. Tada je OA1 sred�a linija trougla △DBC,
odakle sledi da je 2DB ∼= OA1 i DB ||OA1. Na osnovu
relacija DB ||OA1 i DB ||AH, dobijamo da je OA1 ||AH.

Primenom stava sliqnosti trouglova SUS, nalazimo da je
△AHT ∼ △TA1O, jer je AT : TA1 = AH : OA1 = 2 : 1 i
∢HAT ∼= ∢TA1O (naizmeniqni uglovi na transverzali AA1).
Iz sliqnosti trouglova sledi da je i preostali par �ihovih
stranica proporcionalan, tj. HT : TO = 2 : 1, kao i da su
uglovi ∢HTA i ∢A1TO podudarni.



17. Stavovi sliqnosti trouglova i �ihove primene

Zbog kolinearnosti taqaka A, T i A1, ugao ∢ATA1 je
opru�en. Kako je

∢ATA1 = ∢ATO + ∢A1TO = ∢ATO + ∢HTA = ∢HTO,

sledi da je i ugao ∢HTO opru�en, xto znaqi da su taqke H,
T i O kolinearne. □



ZADACI ZA VE�BA�E

ZADACI ZA VE�BA�E

1. Neka su △ABC i △A′B′C ′ dva trougla takva da je
AB : A′B′ = AC : A′C ′ = CD : C ′D′, gde su D i D′ sredixta
stranica AB i A′B′ redom. Dokazati da je
△ABC ∼ △A′B′C ′.

2. Da li je trougao △ABC qije su stranice du�ina 3 cm, 4 cm
i 6 cm, sliqan trouglu △A1B1C1 qije su stranice du�ina
4, 8 cm, 3, 6 cm i 7, 2 cm?

3. Oko trougla △ABC je opisan krug. Ako je N sredixte

kru�nog luka
⌢
BC koji ne sadr�i teme A i E preseqna taqka

prave AN i stranice BC, dokazati da je △ABN ∼ △BEN .

4. Ako je ABCD paralelogram, a E i F taqke u kojima krug
opisan oko trougla △ABC seqe prave AD i CD, dokazati da
je △EBC ∼ △EFD.


