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11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Ja bucmo aecprHucann LueHTpanHu U neprudpeprjckn yrao Kpyra,

Hajnpe HaBOANMO AePUHULM]Y TETUBE 1 KPY>KHOT JIyKa, KOjU Cy
nomMohHM NOjMOBM.

’,El,ecbm—muwja 6.1.‘ TeTnBa je Ayx 4mje Ce Kpajrbe Ta4kKe HaNasze
Ha Kpyry.

Hajgy»xa TeTuea kpyra je weros npeqnuk (gujamerap) (cnnka
137).

C

Cnnka 137. Tetmsa



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

’,El,ecbm—muwja 6.2.‘ Kpy>xHu nyK je feo Kpyra orpaHu4eH Asema
Taukama.

AB°

A~ "B
AB
Cnnka 138. Kpyxxuu nyk

HBe Tauke Ha kpyry ogpelyjy ABa Kpy>KHa JyKa KOju Cy
KOMMIEMEHTAPHU, Tj. HUXOBA yHUja je 4uTas Kpyr (cnuka 138).



11. LleHTpanHu n nepudpepnjckm yrao kpyra

’,El,ecbm—muwja 6.3.‘ LleHTpanHm yrao kpyra je yrao 4duje je Teme
UEHTap Kpyra U Yuju Kpauy Cafpyke ABa MOJYNpeYHUKa.

A B

Cnuka 139. UeHTpanHn yrao kpyra



14. LleHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

LlenTpantu yrao o ce Hanasu Hag Kpy>KHUM JyKoM [, ako Herosu
Kpauw Cafp>ke Kpajrbe Tauke TOr JyKa 1 ako Taj JiyK npunaga ToMm
yrny (cnuka 141).

(o

Cnnka 141



11. LleHTpanHu n nepudpepnjckm yrao kpyra

AKO Ce ueHTpasiHM Yrao (v Ha/iasw Haj KPy>KHUM Jiykom [, Taga ce

LY>KNHA KPY>KHOT Jiyka [ m3padyHasa no popmynu

rra’

1=
180°

r4e je r noNynpeyqHuK kpyra u a° Mepa UeHTpasHOr yrina oy
cteneHuma. Takofje ce kopucTtu n dpopmyna

=10,

r4e je r NONynpeYHuK Kpyra 1 6 mMepa LEeHTPasHOr yria oy
pagujaHuma.



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

MNepudbepujckn yrao kpyra ce gedputnie Ha cnegehin HavnH.

’,El,ecbmumuwja 6.4.‘ MNepudpepujckn yrao kpyra je yrao yuje ce
TEME Hasasy Ha KpYry U 4nju Kpauu Cagp>xe 4B TeTUBe Kpyra.

A

A

B

Cnnka 143. lNepudpepnjckm yrao kpyra



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

MNepudepunjckn yrao ce Hanasm Hag KPy>KHUM JiyKOM [, ako
FbErOBU KPaLM Cagp>Ke Kpajrbe Tayke TOr JIyKa 1 ako Taj JyK
npunaga Tom yray.

Cnepehia Teopema paje Besy mamely ueHTpasHoOr v nepudepujckor
yriaa Hag, UCTUM KPY>KHUM JIYKOM.



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Teopema 6.1. Llentpantu yrao kpyra je gea nyta sefin og
nepudpepujcKor yrna Hag UCTUM KPYXKHUM JYKOM.

Cv

D

Qo>

B
A

LlenTpanHu n nepudpepmnjcki yrao Hag NCTM JIYKOM

Cnepehia Teopema je gupekTtHa nocneguua Teopeme 6.1.



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Teopema 6.2. lNepudbepujckn yrao Haj NpevHUKOM Kpyra je npas.

Ookas. Uentpantu yrao <AOB = 180° Hag nykom AB je Ha
ocHoBy Teopeme 6.1 aBa nyTa eefin og nepudpepujckor yrna <ACB

Hag uctum nykom ADB, opakne cnean aa je yrao <ACB npas.




11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Mpumep 1. [at je jegHakokpakn Tpanes ABCD. Ako je O
LEHTap Kpyra onumcaHor oko Tpanesa n E npecek Herosux
AnjaroHana, gokazatu ga je <AOD = <AED.

Doka3. Heka je k(O,r) kpyr onucaH oko jeHaKOKpakor Tpanesa
ABCD. Osnaunmo uenTpaniu yrao <AOD ca ¢.




11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Tapa cy <AOD n <ACD ueHTpanun n nepudepujckn yrao
PEAOM HaZ UCTUM KPY>KHUM JIYKOM A/b, na je Ha OCHOBY
npeTxogHe Teopeme <ACD = ¥.

Takohe cy <AOD n <ABD ueHTpanHu u nepucepunjckn yrao
PEAOM Hag UCTUM KPYXKHUM JIYKOM AAD, onakne je <ABD = %.

Vrnoeu <ACD n <CAB cy nogysapHn Kao Han3MeHUYHN YrIOBY
Ha Tpanceep3anun AC.

Takohe cy n yrnoeu <ABD n <BDC nogyaapHu Kao
HaU3MeHUYHN Yr1oBW Ha TpaHceep3ann BD.

Kako je <AED cnomawmu yrao Tpoyrna ADEC, oH je jegHak
30upy gBa yHyTpawa HeMy HECYCeAHa yraa, na je

AED = <EDC+ <ECD = 5 + % = ¢ = <AOD, wro je u
Tpebano gokasatu. [



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Cregehie aee Teopeme cy Takofje nocneguue Teopeme 6.1.

Teopema 6.3. lNepudbepunjcku yriosm Hag NCTUM KPYXXHVM JIYKOM
Cy NoAyZapHu.
Dokas. Heka cy <ACB u <ADB paBa npousBosbHa

nepudrepnjcka yrina Hag UCTUM KpY>KHUM aykom ADB.

D



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Ha ocHoey Teopeme 6.1 umamo aa je <ACB = %<IAOB "
<ADB = }<AOB, na je <ACB = <ADB. O

Teopema 6.4. lepuchbepujcku yrnoeu Hag UCTUM TETUBOM CY:

(a) nopymapHu, ako Ce HNXOBA TEMEHA HANa3e Ca WNCTE CTPaHE
npaBe Koja Cafp>Xu TETUBY;

(6) cynnemeHTHN, ako Ce HMXOBa TEMEHA Hanase ca pasHux
CTpaHa npase KoOja CafpXiu TETMBY.

Doka3. Tepherse (a) Baxku Ha ocHoBy npeTxogHe Teopeme 6.3.
[Ja bucmo pokaszanu Tephere (6), npeTnocTaBumo aa ce TemeHa
nepudpepujckux yrnosa <AC B n <ADB Hanase ca pasHux
cTpaHa npase AB koja cagpxn Tetusy AB.



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

O3HaYMMO UEHTPaNHM Yyrao HajZ KPY>XXHVM JIYKOM ABB caaq,a
LeHTpanHu yrao Hag KpyxHum aykom ACB ca .

MpumeHom Teopeme 6.1 nmamo ga je o = 2<ACB u

8 =2<ADB. Kako je a + 8 = 360°, gobujamo ga je

<JACB + <ADB = J(a+ ) = $360° = 180°. O



11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

leomeTpujcko MeCcTO Tavaka U3 Kojux ce Tetuea AB Buau nog
YFNOM (v, j€ KPY>XXHU JyK.

MNepudbepujckn yrnoem Hag NCTOM TETMBOM Cy NOAYHAAPHU, ako ce
FbVIXOBA TEMEHA HAasa3e Ca WCTe CTPaHE NPaBe KOja Cafp>Xn TETUBY
(Teopema 6.4), na HMXOBa TEMEHA YMHE TO FEOMETPUJCKO MECTO
Tavaka.




11. UeHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

Teopema 6.5. Vrao usmeljy TaHreHTe u TeTuBe Koja cagp>u
LOAVPHY Tayky, noaygapaH je nepndpeprjCKOM Yry Hag TETVBOM
4uje TemMe He Npunaga ToMm yriy.

Doka3. lNpernoctasumo pa TaurenTa t goampyje kpyr k(O,r) y
Taukn A n younmo Tetusy ADB.

e



14. LleHTpanHu n nepudpepnjckn yrao kpyra

O3Hauumo owTap yrao usmely TaHrente n tetuse ca a. Kako je
nonynpednuk OA HopManaH Ha TaHreHTy t y Tauku A, cnegu ga
je <OAB =90° — a.

MowTo je Tpoyraoc AOAB jegHakokpaku, gobujamo ga je
LUEHTpaHN yrao

<AOB = 180° — 290 AB = 180° — 2(90° — a) = 2a.

Heka je <AC'B npon3BosbaH neprncpepujckn yrao Hag TeTUBOM
AB 4unje Teme Huje yHyTap yrna q.

Kako ce yrnoeu <<AOB n <AC B Hanase Hag nctum aykom AB,
Ha ocHoBy Teopeme 6.1 cnean aa je
JACB = §<AOB = {20 = a. O



3AAALUN 3A BEXXBAHE

3AA0ALUN 3A BEXXBAKE

1. Crpatuue AB n AC Ttpoyrna AABC cy npedHnum Kpy>KHMLUa
k1 v ko koje ce ceky y Taukama A v M. Jokazatn ga tauka M
npunaga npasoj BC.

2. [JokazaTtu ga cumeTtpana yrna kog temeHa A tpoyrna AABC
cedye OMMCaHK KpYr TOr TPOYrAa y Tadku KOja Mpunaja CMMeTpanu
ctpanuue BC.

3. Oara je nonykpyxHuua npedHuka AB v Ha woj Tadke D n E.
Mpase AD v BE ceky ce y Taukn F, a Tetuse AE n BD y Taukn
G. Jokazatu pa je npaea F'G HopmanHa Ha npasy AB.

4. at je keagpat ABCD. Tauka E je cpegnwte cTpannue BC,

a Hopmana y Taukn F Ha npasy AFE ceue ctpanuuy keagpata CD
y Tauku F'. Jokasatu ga je <EAB = <FAFE.



