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11. Centralni i periferijski ugao kruga

Da bismo definisali centralni i periferijski ugao kruga,
najpre navodimo definiciju tetive i kru�nog luka, koji su
pomo�ni pojmovi.

Definicija 6.1. Tetiva je du� qije se kraj�e taqke nalaze
na krugu.

Najdu�a tetiva kruga je �egov preqnik (dijametar) (slika
137).

Slika 137. Tetiva
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Definicija 6.2. Kru�ni luk je deo kruga ograniqen dvema
taqkama.

Slika 138. Kru�ni luk

Dve taqke na krugu odre�uju dva kru�na luka koji su
komplementarni, tj. �ihova unija je qitav krug (slika 138).



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Definicija 6.3. Centralni ugao kruga je ugao qije je teme
centar kruga i qiji kraci sadr�e dva polupreqnika.

Slika 139. Centralni ugao kruga



14. Centralni i periferijski ugao kruga

Centralni ugao α se nalazi nad kru�nim lukom
⌢
l , ako �egovi

kraci sadr�e kraj�e taqke tog luka i ako taj luk pripada tom
uglu (slika 141).

Slika 141



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Ako se centralni ugao α nalazi nad kru�nim lukom
⌢
l , tada se

du�ina kru�nog luka
⌢
l izraqunava po formuli

l =
rπα◦

180◦
,

gde je r polupreqnik kruga i α◦ mera centralnog ugla α u
stepenima. Tako�e se koristi i formula

l = rθ,

gde je r polupreqnik kruga i θ mera centralnog ugla α u
radijanima.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Periferijski ugao kruga se definixe na slede�i naqin.

Definicija 6.4. Periferijski ugao kruga je ugao qije se
teme nalazi na krugu i qiji kraci sadr�e dve tetive kruga.

Slika 143. Periferijski ugao kruga



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Periferijski ugao se nalazi nad kru�nim lukom
⌢
l , ako

�egovi kraci sadr�e kraj�e taqke tog luka i ako taj luk
pripada tom uglu.

Slede�a teorema daje vezu izme�u centralnog i periferijskog
ugla nad istim kru�nim lukom.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Teorema 6.1. Centralni ugao kruga je dva puta ve�i od
periferijskog ugla nad istim kru�nim lukom.

Centralni i periferijski ugao nad istim lukom

Slede�a teorema je direktna posledica Teoreme 6.1.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Teorema 6.2. Periferijski ugao nad preqnikom kruga je prav.

Dokaz. Centralni ugao ∢AOB = 180◦ nad lukom
⌢
AB je na

osnovu teoreme 6.1 dva puta ve�i od periferijskog ugla ∢ACB

nad istim lukom
⌢
AB, odakle sledi da je ugao ∢ACB prav. □



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Primer 1. Dat je jednakokraki trapez ABCD. Ako je O
centar kruga opisanog oko trapeza i E presek �egovih
dijagonala, dokazati da je ∢AOD ∼= ∢AED.

Dokaz. Neka je k(O, r) krug opisan oko jednakokrakog trapeza
ABCD. Oznaqimo centralni ugao ∢AOD sa φ.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Tada su ∢AOD i ∢ACD centralni i periferijski ugao

redom nad istim kru�nim lukom
⌢
AD, pa je na osnovu

prethodne teoreme ∢ACD = φ
2 .

Tako�e su ∢AOD i ∢ABD centralni i periferijski ugao

redom nad istim kru�nim lukom
⌢
AD, odakle je ∢ABD = φ

2 .

Uglovi ∢ACD i ∢CAB su podudarni kao naizmeniqni uglovi
na transverzali AC.

Tako�e su i uglovi ∢ABD i ∢BDC podudarni kao
naizmeniqni uglovi na transverzali BD.

Kako je ∢AED spo	ax�i ugao trougla △DEC, on je jednak
zbiru dva unutrax�a �emu nesusedna ugla, pa je
AED = ∢EDC + ∢ECD = φ

2 + φ
2 = φ = ∢AOD, xto je i

trebalo dokazati. □



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Slede�e dve teoreme su tako�e posledice Teoreme 6.1.

Teorema 6.3. Periferijski uglovi nad istim kru�nim lukom
su podudarni.

Dokaz. Neka su ∢ACB i ∢ADB dva proizvo	na

periferijska ugla nad istim kru�nim lukom
⌢
AB.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Na osnovu Teoreme 6.1 imamo da je ∢ACB = 1
2∢AOB i

∢ADB = 1
2∢AOB, pa je ∢ACB = ∢ADB. □

Teorema 6.4. Periferijski uglovi nad istim tetivom su:

(a) podudarni, ako se �ihova temena nalaze sa iste strane
prave koja sadr�i tetivu;

(b) suplementni, ako se �ihova temena nalaze sa raznih
strana prave koja sadr�i tetivu.

Dokaz. Tvr�e�e (a) va�i na osnovu prethodne teoreme 6.3.
Da bismo dokazali tvr�e�e (b), pretpostavimo da se temena
periferijskih uglova ∢ACB i ∢ADB nalaze sa raznih
strana prave AB koja sadr�i tetivu AB.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Oznaqimo centralni ugao nad kru�nim lukom
⌢

ADB sa α, a

centralni ugao nad kru�nim lukom
⌢

ACB sa β.

Primenom Teoreme 6.1 imamo da je α = 2∢ACB i
β = 2∢ADB. Kako je α+ β = 360◦, dobijamo da je
∢ACB + ∢ADB = 1

2(α+ β) = 1
2360

◦ = 180◦. □



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Geometrijsko mesto taqaka iz kojih se tetiva AB vidi pod
uglom α, je kru�ni luk.

Periferijski uglovi nad istom tetivom su podudarni, ako se
�ihova temena nalaze sa iste strane prave koja sadr�i tetivu
(teorema 6.4), pa �ihova temena qine to geometrijsko mesto
taqaka.



11. Centralni i periferijski ugao kruga

Teorema 6.5. Ugao izme�u tangente i tetive koja sadr�i
dodirnu taqku, podudaran je periferijskom uglu nad tetivom
qije teme ne pripada tom uglu.

Dokaz. Pretpostavimo da tangenta t dodiruje krug k(O, r) u
taqki A i uoqimo tetivu AB.



14. Centralni i periferijski ugao kruga

Oznaqimo oxtar ugao izme�u tangente i tetive sa α. Kako je
polupreqnik OA normalan na tangentu t u taqki A, sledi da
je ∢OAB = 90◦ − α.

Poxto je trougao △OAB jednakokraki, dobijamo da je
centralni ugao

∢AOB = 180◦ − 2∢OAB = 180◦ − 2(90◦ − α) = 2α.

Neka je ∢ACB proizvo	an periferijski ugao nad tetivom
AB qije teme nije unutar ugla α.

Kako se uglovi ∢AOB i ∢ACB nalaze nad istim lukom
⌢
AB,

na osnovu Teoreme 6.1 sledi da je
∢ACB = 1

2∢AOB = 1
22α = α. □



ZADACI ZA VE�BA�E

ZADACI ZA VE�BA�E

1. Stranice AB i AC trougla △ABC su preqnici kru�nica
k1 i k2 koje se seku u taqkama A i M . Dokazati da taqka M
pripada pravoj BC.

2. Dokazati da simetrala ugla kod temena A trougla △ABC
seqe opisani krug tog trougla u taqki koja pripada simetrali
stranice BC.

3. Data je polukru�nica preqnika AB i na �oj taqke D i E.
Prave AD i BE seku se u taqki F , a tetive AE i BD u taqki
G. Dokazati da je prava FG normalna na pravu AB.

4. Dat je kvadrat ABCD. Taqka E je sredixte stranice BC,
a normala u taqki E na pravu AE seqe stranicu kvadrata CD
u taqki F . Dokazati da je ∢EAB = ∢FAE.


