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13. Pa3smepa pyxun n Tanecoa Teopema

Ha bucmo gedpurucann pazmepy gyxu, Hajnpe hemo gedvHuncatn
mepy gyxu. To je ddyHKLMja KOja CBAKOj Jy>XKN MPUAPYXYje
Mo3nTMBaH peanaH Opoj KOju NpefcTaB/ba HeHY MeEpPY Y
ofrosapajyheM cuctemMy Mepersa.

’,El,ecbmumu,mja 8.1.‘ Heka je D ckyn ceux gyxu n RT ckyn
no3nTUBHMX peanHux 6pojesa. Pynkumja m: D — R ce Hasmea
Mepa (Zy>rHa) Ayxu, ako Cy NCMYHEHN YCAOBU:

(1) noctoju gyx AgBy, Takea ga je m(AgBy) = 1;

(2) 3a ceake gge gyxu AB n CD, ako je AB = CD Tapa je
m(AB) = m(CD);

(3) 3a ceake Tpu gyxun AB, CD v EF, ako je AB+ CD = EF
Taga je

m(AB) +m(CD) =m(EF).
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Bpoj m(AB) ce 30Be mepa ayxu AB. Ypehena Tpojka (D, R™,m)
Ce HA3MBa CUCTEM MEpEHba.

Ako je Mepa OyKW jeAHaKa jefuHULM, TaKBa Ay>K Ce Ha3nBa
JeAVHNYHA AYX.

’,El,ecbmumu,mja 8.2.‘ Pasmepa gyxun AB n CD je konudHunk
ruxoeux mMepa m(AB) : m(CD).

Monekag ce pa3mepa ayxu a u b, ymecto m(a) : m(b) osHaqasa
caa:b.

Ako je pasmepa gy>u pauuoHanaH 6poj, By>Ku Cy camepsbuBe, a
aKo je Ta pasmepa upaumoHanaH 6poj, Jy>Kn Cy HecamepJbIBeE.

’,El,ecbm—muwja 8.3.‘ Map ayxu a, b je nponopuroHanaH
(cpasmepan) napy gyxu ¢, d ako je a : b= c:d.




13. Pa3mepa pyxun n Tanecoa Teopema

[MponopumoHanHe gy>un ce KOpUCTe Y AUPEKTHO] U 0BPHYTO]
Tanecogoj Teopemu.

HupekTtHa Tanecosa Teopema: AKO ce npaBe p n q ceky y Tadkn O
1 aKO napasesiHe MpaBe M W N Ceky npaBy p y Taykama A n B
peasom v npasy q y Tadkama C' v D pegom, Taga je

OA:0B=0C:0D = AC:BD.
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13. Pa3mepa pyxun n Tanecoa Teopema

HupektHa Tanecosa Teopema TBpAM Aa ABE napasesHe NpaBe m u
n 0AcCeLajy NponopuuoHaIHe AY>KN HA NpaBamMa p U g.

HanomeHnmo pa ce aupekTHa TanecoBa Teopema MOXe AOKa3aTu
kopuctefin BeKTOpe, NOBPLUNHY TPOYraa, Uan CANYHE TPOYI/IOBE.

Ha npumep, ako gokasyjemo anpektHy TanecoBy Teopemy nomohy
CANYHMX TPOYIA0BA, MOXEMO youuTu ga cy tpoyrnosu ANOAC n
AOBD cnvnyvu, jep nmajy nogyaapHe yriose.

OTyaa cy cTpaHuue Hacnpam nNogyfapHUX YrioBa
MPONOpPLUUNOHAJIHE, Ma je

OA:0B=0C:0D = AC : BD,

4MMe je [0Ka3aHa aupekTHa Tanecoea Teopema.
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O6phHyTa Tanecosa Tteopema: Ako ce npase p n g ceky y Tadkm O
U aKO [Be NPOU3BOJLHE MPABE 1M W N CEKY NpaBy p y Taydkama A u
B pepom n npasy q y Taukama C' u D pegom Tako aa je

OA:0B=0C:0D,
Taga je m||n.

[okas. [lpetnoctaBumo ga ce npase p n g ceky y Tavku O. Heka
MPOV3BOJ/bHE NpaBe M U N CeKy npaey p y Tadkama A u B pegom
n npasy q y Tadkama C' v D pefom Tako a Baku

OA:O0OB=0C:0D.

Mpetnoctasumo ga Baxkm pacnopeg Tadaka B(O, A, B), wto
3HauM Ja je Tadyka A nsmehy tavaka O n B.
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Cnuka 172. ObpHyTta Tanecosa Teopema

Ha ocHoBy akcrome mapanenHocTu, NOCTOjM jJeAMHCTBEHA NMpaga [
Koja caap>xu Tauky B u napanenHa je npagoj m.
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Ako bu npaga [ 6nna napanenHa npaeoj ¢, Ha OCHOBY penauwja
m||l v l||qg 6u cnegnno m || ¢, wro Hnje moryhie, jep ce npase m un
q ceky y Tadku C'. [lpema Tome, npaea [ ceye npaBy ¢ y Hekoj
Tauku Q.

MowTo Baxn pacnopes Tadaka B(O, A, B) n m||l, Baxufe un
pacnopeg Tadaka B(0,C, Q) Ha npaBoj q.

Kako je m |

[, Ha OCHOBY AupekTHe Tanecoee Teopeme Creamn Aa je
OA: 0B =0C":0Q.

Mo npernocTasuy je

OA:OB=0C:0D.

Mocnegre aee jegHakoctu gajy OQ = OD.
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Kako cy tauke @@ u D ca ucte ctpaHe Tavke O 1 Baxu
0OQ = OD, oHe ce noknanajy, na ce n nNpaee n u [ noknanajy.

MowrTo je m||l, a npaBe | u n ce noknanajy, 3ak/bydyjemMo Aa je
m||n wTo je u Tpebano gokazatu. [J

BaxkHa nocneguua Tanecoee Teopeme je TeOpeMa O OCHOBHOJ
NPONOPLNOHAIHOCTH.

Ona je buna usnoxena y wecrtoj kwn3m Eyknnpgosux ,,Enemenara”
M CMaTpa ce Ja je OHa opuruHafHu obnuk Tanecoee Teopeme.

Ha ocHoBy Teopeme 0 OCHOBHOj MPOMOPLUOHANHOCTH, aKo je Mpaga
napaJjesiHa je4HOj CTpaHnuy TPOoyraa, Taga OHa OAcCeua
MPOMOPLMOHAJIHE BY>XKM HA ApYrUM ABema cTpaHuuama. U
obpHyTO, aKo MpaBa oACeLA NMPOMOPLVOHANHE LYK/ HA LBeEMa
CTpaHuUama Tpoyraa, Taja je OHa napajenHa Tpehoj cTpaHuuwm.



13. Pa3mepa pyxun n Tanecoa Teopema

Teopema 0 0CHOBHO] mponopumoHasHocTn: AKko je npasa p
napanenna ctpavuum AB tpoyrna AABC n cede ctpannuye AC n
BC pepom y Taukama M n N, Taga je

CM: MA=CN:NB.

O6pHyTo, ako npasa p cede ctpanuue AC n BC tpoyrna AABC
pegom y Tadykama M un N Tako ga je

CM: MA=CN:NB,

Taja je npaea p napanesHa cTpaHuun AB.
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[oka3s. lNpernocTaBumo Hajnpe fa je npaBa p napasesnHa
ctpanuun AB Ttpoyrna AABC n pa ceue ctpavuuye AC' v BC
pegom y Taukama M un N.

C

A B

p

Cnunka 173. Teopema 0 OCHOBHOj MPOMOPLUOHANHOCTU
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Ha ocHoBy anpekthe Tanecoee Teopeme umamo ga je
CM:CA=CN:CB.

Kopucrtehn ocobuny nponopunje gobujamo ga je
CA:CM =CB:CN.

Kako je CA=CM + MAwn CB =CN + NB, 3ameHoM y
MPETXOLHO] NPOMNOPUMjI HANA3UMO A3 j€

CM+MA CN+NB
CM ~  CN

na je
1+MA 1+NB
cCM " CN
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N3 npetxogHe jegHakocTn cnegn aa je
CM: MA=CN:NB,

WTo je n Tpebano AokasaTu.

ObpHyTO, NpeTnocTaBMMO fa npasa p cede ctpaHuue AC n BC
tpoyrna ANABC' pegom y Taukama M n N Tako fa Baxku
nponopuuja

CM:MA=CN:NB.
Kopuctehn ocobuny nponopuuje, gobunjamo ga je

CM MA
CN NB’
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Kopuctehn ocobuny nponopuuje

1 NPeTXOAHY jeAHAKOCT, cieam ga je

CM MA CM+MA CA
CN NB CN+NB CB’

Haxkne,
CM CA

CN ~ CB’
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na je
cM _CN
CA CB’
C

A B

P
Cnunka 173. Teopema 0 OCHOBHOj MPOMOPLUOHANHOCTU

Mpumernom obpHyTe Tanecose Teopeme 3aksbydyjemo ga je p|| AB,
WwTo je n Tpebano aokasatn [

Crnepehia Teopema je nocreguua gupektHe Tanecoee Teopeme.
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Teopema 8.5. Heka ce npase py, pa v p3 ceky y Tauku O. Ako
napanenHe npaee a n b ceky npaBy p; y Tadkama A1 n By pegowm,

npaey po y Tadkama Ao u By pegom u npasy p3 y Tadkama Az u
Bs peaom, Taga je

A1A2 . A2A3 = BlBQ . Bng.

b /Al \AZ A3

Bl Bz B3
P p,J D3
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TeopeMa 0 OCHOBHO] NMPOMNOPLMOHANHOCTM C& KOPUCTU MpU Nogenu
LY y paTom ogHocy (y maToj pasmepn).

Mpumep 8.1. Ha gyxu AB oppeantn Tauky X koja je genu y
ofHocy 2 : 3.

Peweme. [1a 6ucmo ayx AB nogenunm y ogHocy 2 : 3,
KOHCTPYWLIEMO MPOWU3BOJBHY MOJIYNpaBy Ca TEMEHOM Yy Tadku A
n B.

3aTuM Ha Ty monynpaBy HaHECEMO 5 MPOU3BOJBHUX NOAYAAPHUX

AYyXn AA1 = A1A2 =... = A4A5.

Cnojumo nocnegmby Taduky As ca Taukom B n nosydemo npase

ai,...,a4 NapanenHe agyxum BAs koje pefioMm nponase Kpo3 Tauke
Al, B ,A4.
O3Hauyumo npeceyHe Tayke NpaBuUx ai,...,a4 U ayxum AB ca

My, ..., My (cnvka 176).
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A M, My Ms; M, B

’ (e A5

Cnuka 176. MNogena ayxu y gatom ogHocy

MowTo cy npage ay,...,a4 NapanenHe, Ha OCHOBY [eopeme O
OCHOBHO] nponopuunoHantoctTu je AAs : AsAs = AMs : My B.
Kako je no koHcTpykuujn AAs : AgAs =2 : 3, cnean pa je
AMs : MyB =2 : 3, wto 3Haum ga je Tadka Mo = X TpaxeHa
Tayka.
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Cnepefia Teopema MMa BeNMKy NpakTU4YHY NPUMEHY Y 3ajaunma.

Teopema 8.6. lpaea s je cumeTtpana yrna kog Temena C' Tpoyrna
ABC' ako n camo ako je

AC : BC = AF : BE,

roe je F npecedHa Tauka cumeTpane u cTpaHuue AB.

C

A /E B
S



3AO0ALN 3A BEXXKBAHE

3AO0ALUN 3A BEXKBAKE
1. Oaty gyx C'D nogenutn y ogHocy 3 : 4.

2. [okasaTu ga npeceyHa Tadka gujaroHana Tpanesa genm obe
ZWjaroHase Ha OACEYKE KOjU Cy NpOnOpLMOHAIHN OCHOBMLAMA
Tpanesa.

3. [ar je owrap yrao <<xOy. Ako cy A, B n C Tayke Ha Kpaky
Oz Takee ga je B(O, A, B,C), D n E Tauke Ha kpaky Oy Takse
pa je B(O,D, E), npun yemy je AD||BE v BD ||CE, pokasaTtu ga
je OB?> =0A-0C.

4. [Nate cy pyxu a, b, ¢ v jeanunyda gy e. KoHctpyncatun gyx
T TakBy fa je:

(@ a:b=c:z; (6) x:b=a:c; (B) xze = ab; (r) ze = a>.



3AAALUN 3A BEXXBAHE

5. HokasaTtu ga TexxmwHa gyx tpoyrna AABC koja ogroeapa
cTpaHuun AB nonoem cBaky By koja je napajeiaHa cTpaHUuw
AB n 4ynje ce Kpajre Tauke Hanase Ha ctpannuyama BC n AC.

6. Oar je tpoyraoc AABC n cpeguwte D ctparuue BC. Ako
cumeTtpane yrnoea <ADB n <ADC ceky ctpaHuue AB n AC
pegom y Taukama M n N, pokasatn ga je M N||BC.

7. Ha ctpanuum AD napanenorpama ABCD pgata je Tauka N
TakBa ga je AN = AD. dyx BN v gnjaroHana AC ceky ce y
Taukn M. [okazaTtu ga je 6AM = AC.



