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16. Transformacija sliqnosti

Trasformacija sliqnosti je pored izometrije i homotetije,
jedna od osnovnih geometrijskih transformacija. Ona se
uvodi na slede�i naqin.

Definicija 8.9. Transformacija sliqnosti Pk : E2 → E2

sa koeficijentom sliqnosti k ∈ R+, je bijektivna
transformacija kojom se proizvo	ne taqke X i Y
preslikavaju u taqke X ′ i Y ′ redom tako da je

m(X ′Y ′) = km(XY ).
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Ako je k = 1, transformacija sliqnosti je izometrija, jer je
tada m(X ′Y ′) = m(XY ). Prema tome, izometrija je
transformacija sliqnosti sa koeficijentom sliqnosti k = 1.
Ako je k ̸= 1, transformacija sliqnosti ne quva du�inu du�i.

Uoqimo du�i XY i PQ koje se transformacijom sliqnosti
Pk, k ̸= 1 preslikavaju u du�i X ′Y ′ i P ′Q′ redom.
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Tada je na osnovu Definicije 8.9,

m(X ′Y ′) = km(XY ), m(P ′Q′) = km(PQ),

pa je

m(X ′Y ′) : m(P ′Q′) = km(XY ) : km(PQ) = m(XY ) : m(PQ).

Na osnovu posled�e jednakosti sledi da transformacija
sliqnosti quva razmeru du�i.

Transformacija sliqnosti tako�e quva kolinearnost taqaka i
raspored taqaka na pravoj.
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Slede�a teorema daje va�nu relaciju izme�u homotetija i
transformacija sliqnosti.

Teorema 8.16. Svaka homotetija sa koeficijentom k1 ∈ R,
k1 ̸= 0 je transformacija sliqnosti sa koeficijentom
sliqnosti k = |k1|.
Dokaz. Ako se homotetijom HO,k1 taqke A i B preslikavaju u
taqke A′ i B′ redom, tada na osnovu Teoreme 8.6 (kod
Homotetija) va�i jednakost

m(A′B′) = |k1|m(AB).

Poxto taqke A i B i �ihove slike A′ = HO,k1(A) i
B′ = HO,k1(B) zadovo	avaju prethodnu jednakost, na osnovu
Definicije 8.9 sledi da je homotetija HO,k1 transformacija
sliqnosti Pk sa koeficijentom sliqnosti k = |k1|. □
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Teorema 8.17. (i) Proizvod dve transformacije sliqnosti sa
koeficijentima k1 i k2 je transformacija sliqnosti sa
koeficijentom k = k1k2;

(ii) Inverzna transformacija transformacije sliqnosti Pk

je transformacija sliqnosti P 1
k
;

(iii) Proizvod transformacije sliqnosti Pk i �oj inverzne
transformacije P−1

k je koincidencija.

Pomo�u prethodne teoreme dobijamo slede�u teoremu.

Teorema 8.18. Skup svih transformacija sliqnosti
predstav	a grupu (Pk, ◦) u odnosu na proizvod (kompoziciju)
tih transformacija.
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Postoji va�na relacija izme�u transformacija sliqnosti,
homotetija i izometrija.

Teorema 8.19. Proizvod homotetije i izometrije je
transformacija sliqnosti.

Poxto homotetija i izometrija preslikavaju ugao u podudaran
ugao i �ihov proizvod ima istu osobinu.

Teorema 8.20. Transformacija sliqnosti preslikava ugao u
podudaran ugao.

Pomo�u transformacija sliqnosti se definixu sliqne
figure.

Definicija 8.10. Figure Φ i Ψ su sliqne, u oznaci Φ ∼ Ψ,
ako postoji transformacija sliqnosti Pk tako da je
Pk(Φ) = Ψ.
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Teorema 8.22. Relacija sliqnosti figura je relacija
ekvivalencije.

Slika 203. Sliqne figure

Na primer, svaka dva kruga i svaka dva kvadrata su sliqne
figure, jer postoji transformacija sliqnosti koja jedan od
�ih preslikava na drugi.
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Za ve�bu: Na�i transformaciju sliqnosti koja dati kvadrat
stranice a preslikava u drugi dati kvadrat stranice b.

Slika 204. Sliqni kvadrati

Sliqni mnogouglovi (n-touglovi, poligoni) imaju podudarne
uglove i proporcionalne stranice koje odre�uju podudarne
uglove.



ZADACI ZA VE�BA�E

ZADACI ZA VE�BA�E

1. Data je transformacija sliqnosti Pk = HO,k ◦ I sa
koeficijentom k ∈ R+. Odrediti inverznu transformaciju
P−1
k , ako je:

(a) k = 2, a izometrija I je translacija T−→v ;
(b) k = 1

4 , a izometrija I je osna simetrija Sp;

(v) k = 3, a izometrija I je rotacija R0,ω.

2. Ako su Pk1 i Pk2 transformacije sliqnosti sa
koeficijentima sliqnosti k1 ̸= 1, k2 ̸= 1, odrediti
transformaciju (Pk1 ◦ Pk2)

−1. Da li transformacija
(Pk1 ◦ Pk2)

−1 mo�e biti izometrija?

3. Konstruisati sliku A1B1C1D1 datog kvadrata ABCD pri
transformaciji sliqnosti Pk = T−→v ◦ HO,k, ako je O presek
dijagonala datog kvadrata, k = 4 i −→v dati vektor, a zatim
dokazati da su odgovaraju�e stranice tih kvadrata paralelne.


