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1. Navesti primer prostora i niza u tom prostoru tako da niz konvergira slabo ali ne
konvergira jako.

2. Da li se u R razlikuju pojmovi jake i slabe konvergencije? Odgovor obrazlo`iti!

3. Istitati da li je prostor (x1, x2, x3, . . . , xn, 0, 0, . . .), xi ∈ C, i = 1, n, tj. nizova kom-
pleksnih brojeva sa samo kona~nim brojem nenula ~lanova, pred-Hilbertov prostor
sa skalarnim proizvodom

〈x, y〉 =
+∞∑
n=1

xnyn, x = (xn)n∈N, y = (yn)n∈N.

U slu~aju da je dati prostor pred-Hilbertov, ispitati da li je Hilbertov.

4. Navesti primer pred-Hilbertovog prostora i u wemu ortogonalne vektore x i y i
ortogonalne skupove E i F .

5. Ispitatai da li je �biti ortogonalan�, tj. ⊥, simetri~na relacija.
6. Dokazati Pitagorinu teoremu (teorema 3). Kome je te{ko za n ∈ N neka proba da

uradi za dva vektora x, y, tj. da doka`e da ako su x, y ∈ X ortogonalni, tada va`i

‖x + y‖2 = ‖x‖2 + ‖y‖2.

7. U prostorima R, R2 i R3 navesti primere nekih skupova, a zatim odrediti wihove
ortogonalne komplemente.

8. U prostoru P2(x), polinoma stepena maweg od ili jednakog sa 2 sa realnim koeflci-
jentima, defini{e se skalarni proizvod na slede}i na~in:

〈P, Q〉 =

1∫

−1

P (x)Q(x) dx, P,Q ∈ P2(x).

Najpre, dokazati da ovakvo preslikavawe zadovoqava osobine skalarnog proizvoda a
zatim bazu {1, x, x2} prevesti u ortonormiranu bazu koriste}i Gram-[mitov postu-
pak.

9. (Za ve}u ocenu) Dokazati teoremu 8.

10. (Za ve}u ocenu) Dokazati teoremu 9.


