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1. Dokazati lemu 1.

2. Neka je X = {1, 2, 3}. Ispitati da li familija A = {∅, X, {1}, {2, 3}} predstavqa
σ−algebru na skupu X .

3. Neka je X = [0, 1]. Ispitati da li familija A = {∅, X, [0, 1
2 ], ( 1

2 , 1]} predstavqa
σ−algebru na skupu X .

4. Dokazati lemu 2.

5. Neka je A bilo koja σ-algebra na skupu X 6= ∅. Dokazati da je µ : A → [0,+∞] dato
sa:

1◦ µ(A) =
{

n, A ∈ A kona~an skup sa n elemenata,
+∞, A ∈ A beskona~an skup;

2◦ µ(A) =
{

0, A = ∅,
+∞, A 6= ∅,

mera na σ-algebri A.

NAPOMENA. Mera µ(A) =
{

n, A ∈ A kona~an skup sa n elemenata,
+∞, A ∈ A beskona~an skup, se naziva

diskretna mera ili mera prebrojavawa.

6. Neka je X 6= ∅ i µ∗ : P(X) → [0, +∞] data sa

µ∗(A) =
{

0, A kona~an ili prebrojiv,
1, u suprotnom.

Dokazati da je funkcija µ∗ spoqna mera ali nije mera na P(X).

7. Odrediti Legebovu meru slede}ih skupova:

1◦ A = [3, 7) ∩ I;
2◦ B = [3, 7] ∩Q;
3◦ C = (3, 7) ∩ [−1, 4);

4◦ D =
+∞⋃
n=1

[3, 7− 1
10n );

5◦ E =
+∞⋂
n=1

(3, 7 + 1
10n ];

6◦ F = [3, 7] ∪ {
(
1 + 1

n

)n

| n ∈ N};
7◦ G = (3, 7) ∩ {3 + 1

n | n ∈ N};
8. (Za ve}u ocenu) Dokazati teoremu Karateodorija.


